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(HAPITRE PREMIER
DOMAINE  DE (ONVERGEN(E. D
UNE TRANSFORMATION DE LA
SUITE DES SOMMES PARTIEL-
LES D’ UNE FON(TION HOLOMORPHE.

3 | Pré[iminaires

Doit IC un ouvert de @n, 0edC ot m.l malrices infinies

{
’\A/(z):z (cmjk('Z\)m?-o"]zl.v;kgo;ljzlu- ! “W_j‘ (Z).‘: (leK(Z))"‘=o"’z"" )k:D;‘,z,u.}
o o, b vt (,j'-;l,f,...,n,) sont de fonckions complexes de 07

! )
pour bout m=04,2 .. ¢ pour boul k=1014,2,.. i fela)
et Fws' eerit dons un voisinage de 0, sous Lo forme HIW,,...,W”)):

Y,

£ Y, :
L « w ‘ ' , qurs gu ,\/V(z) - transformahon de {a
Yy v, Y i ”

‘,...' ﬂ=°

-
suite  des sommes purtie”{s de {, dans un voisinage de 0 sera da suike:

=2 F
v, Y,
[Z.O‘ (z).La z'...z" Coz=l(z ... Z) m=01412
= Y o Y 4 ' 7, ! " A )
K , A "

POUr zeq:n' bandis que Xﬂ (JV‘lZ),...,JKlZ) )-transformation de ea suike
des sommes Purb'e”es de f ,dans un voisinaje de 0, sera fo suite :
© . ® . Ka ® " Kn ¢ 4’ ’/n
2ot (o L w /s ) ).
K’.=o L Yz:o K.,,=° m",r“ y"=o 4" )

Ky
K =0 Mk Y=o

Z=(z,..,z) m=042 o om b2 ,m"=0,1,2,... }
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pour 2e (" [onsidirons Les ensemues :

r T, = { F’sjt, fe  NMar-transformakion de Lo suile des sommes Furh-
dles de toube feBITR), dams un voisinage de 0, est definte ¢b converge

vars fm,unifomémmk dans boul compuct de P ()si m—o) } )

[[D/V O J{ o ¢ [F’ =Tk (N(Z) N(z))-trunsformuhon de fo suike
fles sommes Purhz”es de toude fe0(TR), duns un voisinoge de 0 ast
definie of converqe. vers [z uniformement dons toub compack de P

gorsqu:. q‘—m,, . ‘mﬂr»m }

[‘ntmduisom muinhna*nl’ 2!5 notokions qU’ on utiQiseru dOHS 20 suil‘t- FOSO’HS :

n

Eﬂ(.) (U(jE\) = L____J P/ 5
PePn,

Eﬂa(‘) “ N, (.)(U(jf)):__ | | Po
s ! "

zans ct cpmp:tre on essaiera de preciser quc?quzs domaines , qui sont
Wnkmus dons Ew,)(ﬂﬁjf)) ou dans EJVA() AL (0(ae)) .
Rur inskant rapp{‘om que st n=t o s ./VI (T, Ymeo 1,2, 5 k20,8,

sk une matrice trmnrjufmm de constantes compﬂms on o de résultat Suwan’r ([Hﬂ

Sl 90 suibe {LH Z_z Com=01,2,.. } Converge vars -

pk ¥Y=0

umf'ormzmenl’ dans tout compa(k d un owert H = ( qun wnhwt

(RT) | 0 olors

(15 H=(1{5q qeH] = Ey (mn o,
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§ 2 Les cas d un Potao‘isqm de centre 0 b de €7

. s n
301l (nal) makrices infinies de fonchions COMPQCMS sur 0 Np= (g, z)
i . v
m=0,4,2,...;K=20{,2,..« ANj(Z) = wm,k(l))mw,:,z,...;u:o,i,z,... (11 :4'2'...,'" ) [onsldervns

les suites de fonctions @ 2n variadles ompleres o« .. %, 2,2,
.40 { Py =p X X sz, 2) 5 m= 01,2 .. } )

z) *m ..,“mﬂ:O‘l,Zl_..} ,

wiZoen )M,

X

(1.2)) { qm

(x;z):q (%

[}
‘,...'mﬁ ]

. N

~ /
ou on « POSQ

o0 K
Y, Y, v,
43)  po(xn = Z_o:“(z). L R,z K2
=0 ]

V,,...,Vn=o

o Ky o Kz
1 2 (
(1.49) (1 (X 2) = ZD‘ (z).Z(LO' (zs,L ..
Mereesy - ! k’zo ’”‘:“,’ 7‘=0 k=0 mp"z Y,=0

™ Kn
(2wl 2t e ). )
r (o, .2 ... %X .z
K,=0 my,’ y“=° 1 [ n "

"

Evidemmmt,si bis matrices Mgy of J%(z) sonk triomﬂugaires (,j=4,2,...,'n ) o dor's

m K
4 V‘ Y, ’l“ \’v,
1.3 Pm('x"l) = ;VMK(Z), l X‘.Z‘...'X“.Z“
- ) .

YV, =0 i
m, ‘Lg WMy 2 kl
/ i (
(.4 9 (K1) = /g (z)Z( 0, (Z).Z .
mv.. ."m“ k’:o '”,.lt‘ V‘: [} Kl=° zlkz Vl= 4
My Ko
(Z " v Y, v, Y, ))
(2, X .Z ...%X .z ) ;
K,=? -,,!kn Yhzﬁ ! ¢ non

) 2n
azuns do suike on supposers que w (N ) esk I ourert moximad de € \i(x,,...,xmz“
ez ) t.z; =1 },duns lcqueQ {5 fonckions P, (4;2) sont definies combinues ot conver]ent
vers {{-x.z VL (1-xﬂ.z”)" (5i m=w) uniformément dans bouk compock, bandis que w(./é(-),
' . 2n 1
A ¢ ) £ ouvert maximed de { ~{(x,,...,xn,z,,...,zm\; xj.zj=1},duns {cquef {es fon-
ctions T . (252 sont definies continues of tonverqent vers H-x’.z,)’.‘.. 4-x zy"

zorsquc AL I Y uniformément dams tout Co’mpuct.
! ¥




IZ‘ Froloosltion

(m . 50”: A“(U;J)zA“(U;...,O"Xl,...lgh) un pogﬂdisquc owvert de (7 ,
de centre 0 b de Pd'jruﬂ(m J-_-(J‘,,.,,J“).
./uors , pour foube mobrice A ,

[z.:(z“,..)z”) € @n; (51,..‘,’5“:‘ ..... z”) € wiNe), si |31|:.._§__,...,‘3,,|._<-_..§,_]
i

n

st un ouverd souse'nszmue de A"(U;J) .

O . bt KD = K0,.0:8,0,8) un prlydisque owvert de €7,
de conbre 0 b e pogljrujon J= (Jt,...,gﬂ).
Alors , pour foube mobrice J‘G @ |, y=12,.m )

A

53

n
[z:(z‘,...'z”)em LS S I 9 1 w(J/ﬁ‘(-),...,J/,r(-) ) 8

A
el
[

1

est un ouvert sousenszm“e de Ah[O,J) .

QZémonstrution

ljuur W= wiNe) w(H o No) ) posons
! 3

ﬂ(w;A"(O;ﬂ)z: {z=(z|,...,z“)e (",’ (31,,..,5”,21,...,zh)e W, si ISJ; .:7 . 5” ;jf } .
i ”

[onsitlirons Prcmiirvmml’ le cas de £ Vur'mues compgems. Posons

t

[eate, o TL Tt ] = {1, 50¢€7; Ds 1

b peut abors berive ﬂ(u;Al(U;J)).—_i(zhzz)e[l-, (5,5, 2,2)ew, V(SuSz)e[(A(O;J;\)e]-‘x
Jda T |
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(,w= w (AN | w (J‘éim,...,JVj ) ). Boit z, = (z),1z)) €
ﬂ(w ' AZ(O-,J)) : Fuisque w est i ouvert de @“, on constate que st
5=103,3,) ¢ [(A(O}J’))‘]-i [(A(O-,Jz))cl-!, edors il existe £, (3020 ¢, (3), y (30,
M, (5)>1 ,tefs que

Y (3"32)66 | avee |3,'3,I<54(5),
|52—32|<El(5), => (3.3,,2,,z)ew |

-2 2 4

Y (z‘,zz)ec | avec

(Zo){Z‘I < ‘q’i(S) ,
I(Z.),'Z,I <, (3,

b w=w (M) w (Ko, M) Lomme [0 0T L ™
st un compacd de € on peut trowver 3% (39,039, € 050 T T(A (D, )]
L3N ) € [(A(D;J))‘]-i Lt £ 1" tels jue

-4
'

. . N 2 . . : .
(a1 a1 = N AT, 3,8 ¢ ),
1=14

E-n cl’voisissunf

r, = min irll(si) :

)

=2 N i 3 il N §

!

o oltient (53 ) ew Vi3 3)e [(A(o-,s,n‘l'i[tm-,&ln‘]" 2t Vg,

10 72

z)€ (¢ ,tzi que |(z.)4-z‘|<r’ R IERTES 3 OF A est-a-dire

Az(lz.)‘,(Z,)l cror) = ﬂ(w"Al(O;S))

) s 2

;Zionc, B(w; Az(O;J” wst un ouvert do € (|w=w(J/l-\),wUG(._),...,JG(-))).
ik mqintenunt Z= (z“zz)){ AZ(D;J) : 5upposms sans restreindre ‘/[a jéne’--

ru[ih: que 3;._5 lzi W, di zeﬂ(w',A‘(D;J)) (,w-.- w M/l.))l w[JVa'l-),...,.f(A l-))), afors

(5:5::“7.2 €W, pour §,2]3)sw ,ng,l'ézlgoo .En choisissant 5,=2, ,Ptm constate que

zu suile P, (z:‘, 52

:; Z“Zz) (’ou st w=w(.)va‘(.),...,JV3r(.)) ,Xu suite qm“mzlz;"sz'*,' z’,zz))
tonverge vers (4'2;‘.z‘)..‘“fs;‘.zz)’4'20r31u2 M0 (,rcsPcctivmmt lorsa'uc m, > ®,...
My e ). Teci est obsurde ot par consequent  z £ ¢ (w A(0,§)) .

di n> 2 ,iu demonstrabion reste purc[”e . ]
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Liam .351&8 S:ELS ﬁ:v_wswm L L @ WE% SS‘JE uek ng Jusu
:.‘_w foet ...« . . L« L ,.« m . () — / m,
@S (e hehen)b ' ang Mg = (T wn)

suolsMmul %)

_:_.S%%ﬁtecc :ES& sm _@ 22&? 3:&:} :::%:LS;E;;E
1ajoy o~ I.mu@n HC:L«\,\(?:;,«%S;n::\éim_ $0) 20 Suop
a0 h Hozx *) sam]=(0 «\xr..;.,_«\igu (LAYm st 1y ns !
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ZQ PF{Mitr uliorémc CSSC'ﬂhCz di et parugrupgxc %5‘: 1(’. suivant .

[ 2.2 Theoreme

50“ N(D;J)= A“(D,...,D;JZ,...,J;) un poiﬂdfsque ouvert de Q”, de centre
0 et e po%ruyon T=0, 8. S des mabrices «Mz),J\/j(z) (,j=4,2,..,,ﬂ)

sont ’(riunﬂufaires ,afcrs :

) H(w(ﬂl-));[\n(o"nfn:{z:(z,...z)eﬁﬂ' (5,...3 z zh)ew(«)\/f-)),

Vs, s L. V[5,]c L }
; ;
e
E ., 000
(8) . H(W(M(.),...,M [.)); A“(O-,J)) :iz:(z“.,,,z“)ef; (3,0 5,,2,,2) €
’ ' W (N0, N l-)) RAME LI SLA K

! ¥

| ——

B ———

oXémon stration

Soil’ W= w{N) w (J/,) @ e, N, 0} el soib R un sousensem {e
compuct de ﬂ(w; N6 ) Fur défmih’o; de S(w; A, d)) I proJuit
A"(O.---,O,-f?,...,}_)x Ko esh un compuct tontenu dans 1 ouvert w . [ axiste
dme (3.4 (0l o 0d S ) que L
produit A (v, 01 ) « K sit contenu dons w . Le résultat

-

L
7T




1)

du tkéorim st une conséquence immediate  du Lemme suivank -

[.2.3 Lemme

Soil’ An(U-,J—)-: N0, 0:3,..0,) pofﬂdisquc overt de €7 de centre
0 o de pogtjru%on J.1f,..48). S K o5t un compuet de A (0:8), adors

o peut trouver un aulre pogﬂdisque P I T I M IR bed gue
= m = A"():§)

() . Supposons Jue Ny soit une motrice trianguxuire of Jue s fonctions
p_(x,z) soient o\gfinies eb continues sur [N K =0 6hy

i /

.. t)e aAﬂ(U;(Y’)}x Ko, me04,2 . i fe@(l\"(o',;)),ufors om

> Foy
aup ”(Z)- Z_O'm (). Z____av 2.2
k=0 'K (Lot i n

X
Y ¥=0 lvn
Z€K F L

n ’ -4 -
;L(f-éMo-Jl). aup l(l—t.z (1t 2y -
T TgoeliiedV K ! no

"Pm(t}Z)l )

Ym=012. oL L(f;gA“W;g')) est une constante posikiu qui depend de f et de o)
mois qui est indépendonh de mebde K.

B . Supposons que ./ij ,{=1,25,n, seient de malrices trianguzuires o que
fes fonctions Ty, (212D soient conbimues sur [3[\"(0;5')].2 N, mete.. ..
om0 42 00 5 fe boAm0-6)) alors Vmi= V2. (il 2. n),

zc k=0 MK y=o K=o ¥ A L ™ AT

MIFAE0D).  Sup

(tzre A5 T K

ou M(f;M“(U;J'W est une constante positive dependonte de [ ebde 380,07,

mois qui ne depend pas de m,.om KA

o \ Ky [ . K2 Y " Kn F v v
st [jo- Tl (Letwl (D mZ e ) ) | <
1 2 = "

-4 -4
(-toz). (-t z) - qm’mm“(t;z) \
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.{.u demonstrotion du Lemme 1.2.3.

L

@ . il Fe DOAT(0.4)) . Il exiske une smc cnhen LuVF ),.u:’...u.v"

v %0 ey n

(et une sw!tmznt) h”e quc flu)—- ZV__Q Yy u.. u: (lu= (u,,.,u € Ah(() 7).
Associons & Foune forme lintaire AF * M difimie sur U espoce des Po‘[}’nomté 0
n variobles ComeCMS :
(4.6 NG F ( )
.8) r X X, = uY‘,...,Yn 'Vi = oli,z,...
W i
F\cmorquons que AF est une forme eonbinue . Eon effet | si é VZOEY ,
v = /=0 V.Y,
.xﬁ’...x“ est un po%nomz a n mnu“ts compgkxes x‘,...,xn ) zo‘rs
3 i
(1.6.)
INCZ B ) ;st; z_z ot -

(en uppfiquunt i formu»[z inh’gruge ds fuuc&ﬂ )
IZ Zﬂ f ) ds...dsni <
1 3

...,V" (ZJ'H) V‘“... S”V,,M L
<€ lgp).  aurp Z 2: I R IS
FRT g Sl l=p, B

<€ Gp)  Sup ]z z:x e

v
hl‘f - ,lx|<

Ainsi , har densiu s¢ Prol()nﬂz conbinuement dans U(A(U, L0 5,‘, . :))
For comequm}( siz=tz,.z e N0§) o 2 est fixe ,on peut definir lo sombre
A ((1xz) CH-x oz ) ) Fulsque (1xz\ Mex 2y =Z_xv’zv‘ xv“.zv"

F V,o‘i n n

ol qriice @ lo cwhnuth du fonctionmel /\ dons un mszm“e b (A,
?4' . Y) convena Mement choisi ,on cvnstuh que st z:(z Lz e K0d) fsl

Fixe | adors ]\( - ez v“ V) Z—_ 1\ X" %onc pour

v-o’ ‘
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e e

's) i - ﬁ;N...?:...mN..w-: rfsgim_ﬂm .
_- m
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LIRS ) Ju ¥ A\%.sr<@ uﬁﬁm.....nmv
)1

! ot Qjﬂ ' Tﬁ\wmssﬁ_vwwﬂu

T.sm.sx -9 ...f-,m.«x -1
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S | spriep[ (2t d zen (7'%s-n) .
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V u . _v - P 2
78
RLINIEE T B (B R IR ED
¥ - . -
AL L R (= )y =
A B R ETIRERR) AT V=

:_\433 ) wmﬁm\zf s oy «:25&5 wy = AZ::;L-

w ¥

w 3 ,y....> 0= AT Al 0% l:i

w & IR 3 .
-(Z7%- 1) T (XX-1) : z 2 g V 9 w
- - v<_ Cen (e |k &

\P_ow«\,
. 0 w o ¥ A A ou:> A . X ouxl. ! E& 3 ne
ez et T et = (R )y
TR to&c\. aod

¢< % :_\:cssw .~C.v:r

... SAC A ME 0=x
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) = (7 ﬁ_
Y > N x |.u (z |HN (z "x) 0 uo
Ex«l 3:%& aw :. ﬁccwzm:cﬁ cw 0 :Eé £ wﬁ by e T.N .?a:ﬁgss ._;m,
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925“5 le Theoreme [ 22 trianﬂu‘[ariu des malrices J‘(lz),ﬂj{z)

(j=L2,.n) v a e ulifisée que pour dbenic dis relutions

K

©
Y, v,
(1.8.) AF (P (x;z»): Zv km.lu F (
m K=z m,

R A - (,m=0,1,2,...)
Yy Vom0 Yy 47T ’

Q0 | £} L Kz
2
1) A (q ('x‘,z)) = U1 tz).z.( (Z).Z ( Ce
F mi""rmn K‘=° LA o k,= 0 ¥y v, =0

© " Ky F Y v
L év,,mkff‘-é 5, z(’.. : z: )... )) (,m‘,...,m”-: 0,i,2,...),
" n

(lUY]S [D démonstruhon du Lemme IZ3 On NS szanderu Xt'm sﬁr, ce Cjui se

asserait si los makrices N ot Moy ( (=12 .. n) thaient ueleonques .
P i ) PRANER AR g
wz{uns te cas si on mole par jEF,P i, sousensemue de A (0;(” dons {Wuee
da rJ

okion 118y esk vraie of por T Lo sousemsemble o AT(0.8) dans &ﬂd

(4.9) esk Yraig ugor5~on doit rempguter é, ensamui 1’\ du L.tmme 1.2.3.(0() Pur
un aubre ensemble K, ,h[ que

~

hu : Compuck = Aﬂ(o;‘ﬂ ) l’;\u = TF,P

ot U ensendle K du Lemme 1.2.3.10). par un ensemdd };\$ ,hy que

~

~

hs‘:compact = A (0-'“ , I’z\g = jtF,q
” est fucife de voir que

3 (w (Nee)) . A“(Q;J)) = {z: (z,,..,21¢€ (ﬂ ’ } 0<r’(z)<£

..,]0<r“(z)<Jn ,tcﬂs que (%%

oz zrew (N
P77 Tty

si x|e Co e A ]
o= , 1A =
r(z r,(z
SR
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g2 %n N

3 (wf«ﬂ‘t-),...,ﬂa (-y) ’A"(O'J)) = { z=I(z z)E U" 1 l)uri(zhs1
! b
..,]0<r"(z)<Jh , h‘[s que

(x Xz z) € w(‘Nn"""r“NQH)
” 1 . r

gy Py S

st |'X‘|=<_.__ 1 y oo ,I'X”‘.-i- i }

riz) r, (o

T,

E.Hcctivemcnt ,sioz=lz . z) € 3w : A”(O-,J)) (,w=w(ﬂt-)),w(%(.),
1

iy 'J/AFM) ) ' u‘Yors il eniske 0<r‘(z)<Ju,.‘, 0<r"(z)<J , tels que

(X, X %, %) € W pour bout s 20 Ix o ans

Qa demonstration  du L.emme 123, m @ ‘(zv)u que e e [onmonnd
-AF ) proBOnﬂz continuement dons U(A"(D,...,O;r;‘,...,,)"\) our  foul

" !

A s

(-1 P ) el que Dep<d, e, U<P”<Jﬂ CEn Pur’(icu{iar, [\’ se‘ Fro’lonjf

conkinuement dans  F (A (0. 0 L .. ) . tis 4 apres
(z) (2

10 défi'nihon dc 'S(W‘, A”“)',Jn ;):", ‘b) définition de w lfu fonc}ion

n (x:2) (,respedivzmml y fonction I (X',z),) est continue en x

m .

eb forcement t\olomorfx}u m x ,‘torsiue |x,| < A
A3

pour'tout m=012 . (,rcs‘)ec‘.’ivemen’f pour bt m,..m =10
' 1 n

Autroment dit o p 2 Cresp, (x-z)) e O(a(0.. 0 4
P.m ! ) F qvn‘,...,m '

i
O

) r(z) Lz
ek par conséquent /\F(Pm(x',n) ('rzsp.I\F (qm_m (x-,z))) est fien défin&
2 autre Purt, qrace o lo conbinuiti de AF ,mn

f\F(Pm(x-,z))= K__Zovm’n(z).z—____uv F .z:f..z:" (m= 012, .. ),

V",_-’V’=o t""'vn

R

@ Ky © Kz
( ]\ (q lX'z))=2—_0“(z).Z_(sz(z)Z( S
Fodme.m k=zo "% yzo k=0 "wfz Y=o

K,=0 % »

= = n
(g wZal ) (nm012.0,)
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Cest-u-dire z € jEF.P (,resp. ze jtf"l )
Em Pﬂus'r{,murtiumb qUQ [25 QnSng{es (g
3 (w(./Val-),...,JV,‘ ) A"(U;J)) sont deux ouve

(w(./v(.));A“(nj;J)) ot
rbs contenus dans A"(D;J).

. ! ¥ / . .-
En raisonnant  maintenant comme dans Xu demonsbration du T’lcorcme 1.22.

omn oiol,’ienk .

124 Thiorime

Soit A"(U',J)z AH(O,...,O;{,...,J;) un po‘?
0 o de Polﬂrajnn J:(JA,...,JJ. Alors

n
(0) | [z:tz’,,,,'z")e‘t : ]0<r‘(z)<{,,.

(o 0%, 7,

i
r (z)
n

<

ﬁdisque ourerd de €7 de cenlre

10 r"(z)«;” ,hgs que

LZ,) € w (Nio)

J

E ., (0wem)

() . {z:(z“...,z") € Cn; 30"—1(“‘{1»"

(x,,....,x_,z

» T Ty

si [z |22

<
N [ S

1

4
r,(z) r(z)

10 <|’“(z)<¢§” ,h’fs que

e, Z) € w (‘NA""'“"/VQ ()

t

|
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n
O'n Pcul’ pusser au ces de ( ,ar&ce ou ”\iorime suivcm‘t

[.2.5. Theoreme

——

5& ch makrices ~Mz),J\/!(z),...,~}(,,(z) sont kriunﬁu!uires ,azors

flg'l

) . {z=(zt,...,zﬁ)e(” 40,0 z)e wlNi) }

s

E . e

gy . {z:(z‘,...,z”)E ("‘, (0,...,0,11,...,1“) € Uu(«/\/;‘m,...,/‘/a (-)) }
' ¢

—

————

E %i“‘,...,ﬂ)r(-) (0ee)

onémonstrution

onkrons g agord ). tommz dons ‘[u démonstruhon du Tﬁéori’mc
I Z 2 , il su”'c de demonkrer clue four bul z°= (2% .., 129,) € (w h[ 7uz

(0:“';0:(“1 , (Z3, )) e wlNe )) ll nuslz un Fofydw?ue fzrme A (2 i f )
dans 13\1%{ Etm 7— ] (z\/ = a,

- 2= f(z) umformemenl’ sur
A'(zet) | pour touh FeD(C )( s’ ccnvunt doms un voisinage de 0 sous lo
'formt flu,..,u,) = Z:_a y u‘.. ﬁ)sons :
PRSI L \J

n
(1.10.) ﬁ(wu((-)) 07 = iz=(z‘,...,z")em s (0. 0,2,z )€ w(N) }

N wiste une suite de pozgdisqucs ouverts de @m, {A"(O;gi) ; i=l 2 ... }'te“e que
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FU < 800 ez, Dot 0o\ N
i=d
[omme x !a re‘iah'on (1.5), posoms !

ﬂ(w(.ﬁ/«.n : A”(U"Ji) ) = {z:fz‘,.,.,z“)e:( g (5;1... 5;‘_21 z Ve wlNe)

’ ) T b g

Vs, DhE) Vs eE b)) |

(i=12...)

' ’

Un peut voir fuaizement que
3(\:)(«}\/(-\)’- A“‘U"{;))c: j(w‘ﬂl'ﬂ.’ Qﬂ) 2& 9”

E;JS (w (N A“(O}Jb) ) = ﬂ(w(J‘/(-)); ()
(EHectivement , comme i esk clair que 3(w(dV(-)) . A"(U;J‘)) = lwiNin
A"((l;ém)) = 3%(«/‘/(-))-‘(“) IiY SuHit de monlrer j(w(JV(-)) ', (") =
\7/3 lw W) ; 870,80) . Flisque gluedon; 0,60 = gluiwon,
C")-, Vit 2 .. alors 5:4 j(th(o));A“(O-,J.‘)) = qlutwen ;s 7).
50it mainkenant 2=z, 2 ) ;Z KE‘L/E (u(J‘{(-));A”(O')Si)), Plar
difinition | Yi=t,2.. T0s) e a3 s e AL kels que
(((5’)1)':... ,((Sn)i)d, z,..,2, ) f wiNe)) . Eﬁdemment ‘ttm (51.)1-_— w ’jzl'...,'n.
Fxxr consique'nl' ) % ¢ [ (w(ﬂ(-))-}@n) .ZSonc ,g(w(«M-)); ™ S\;J
glowen; £0d) ) -

it 2’2}, 200 € gluten; U) b fe0(C7), U eniske i, ,hg que 2" €
(WlN ) A"H)-,c\'i')) . Fuisque ﬂ(wlm-));A“(D;J")) est un ouvert de C"(,voir
llroposihon L2.4.) d wiste Nl ) s gl e 80§ ") sqluwen; )
aZjluutre thrt Fe 0(C") —, fe O(A"(D;Si')) En upffiquun‘l’ fe Théoreme
1.2.2. pour e pogﬂdisque A"(O;Ji’) et e CDmP(IfI N'(z%re} | on drouve que

2jmm [I\F (pmlx-,n)) = fr , uniformement sur Blz*;r) 4" ou e césulbak |

¢ o mime fugon on demontre {a Partit §). du thiorime. n




é A L ws aénéru?

Soit T un ouvert & €7 eIt b e makrices l’riungu‘[uires de

n
Fonghons compxcxcs sur C ./v(z)-.-_-_-(Um'x(z\)mo',',‘_u;k“.,'z‘_“ , ij'ln-.=

(0',,,?,‘m)mo','z‘__.’.kgo',’,'m (y=14,2,..n ) . lunsidérons les suikes de fonctions
a« Zn vuriu“zs complexcs X X By By ,il’m"‘)“=f’m”‘v-"r" yZ,02 )
m=1012... } ek {qm‘,wmn(x}z) = qm““_’m“('x“...,xn R ATV m.m =01 ,...J)

comme elles sont definies  dans I purogrop?’te 2. por fes redutions (s

/ 5 . ' . 2 2n
b oAy upposons  Xussi gue w (N eslh Q ouverl moximat de ( ,Juns
lw\uel hs fonckions P, (x;2) sonk conkinues o converﬂcnt vers (l-x‘,z‘)—.l.. (.2
(si m—o) uniformément dums dout compack , foandis que w (A 0r . N ()
' . 2 : K
P owvert maximal e @n, dans Muag fes Fonchons Do i) sont

| LAy ™)

. - -4
tontinues ek convzrﬂen‘: vers (l-x‘.z‘)f.(i-'xﬂ,zﬂ) 'zorsque My—>® ... 6 M —>0

. P L I
umformcmmk doans  bout COmPuot. Posons

~{

j(w;fﬁ) p— iz-.—(r.‘,...,zn) e {” (3 50z, z)ew

foes 0 By
V-Siefxpg(jt),... VBﬂei\pr"(jE) }
(,w= w(NNm)’w(J\/i(-),,,,,J‘/A(-\) )
' )

ozm ze Parugrap?m 2. o a monkre que dans Ez cas ou L = A“(O',J)
b T = adors 3(w(JJ(->);jE) = E.wj_)w(flm o ﬂ(w(«/fai(-\,...,\/‘/a(-ﬂ;
T)= Eyu . ¥, ) oD ans b Fmgruph 3. notre inkention
PRI 9 . '

st de dommer quefqucs rréponses i a qucsh'on naburelle de sovoir st ces deux
inclusions  restent ou mon vulaucs si T est un ouverd que'[conqut de (7.
Mais  avank de pusser wu1 details ot pour wmfrmdm mieux Jus ensembles
definis just‘u’ici , examinons la forme des ensembles E.“A;:,,(O(jt\) ,
EWAJ",--,-‘,JG o, LEED) et 9 (w ', ©) ([ w=wlwe) ,wwfj‘(-y...
o Ny ) ) P lorsque m= 2

at, ' ‘1




20

Qut T wn owerd de ( e ot

2
‘/V”) = (U"",k(z))m=0,4,2,...;n=o‘l,2,... ('U'".k: Qﬁ@ )
's/vj(l) :

I

(O—mj,k(Z) )M=0,4,2...‘k:o,4‘2,‘__ (ijk . QL’Q: , J:i’z )
trois modrices triunﬂuzaires et infinies de fonckions compfexes dans @z_./uors
]P./V(s'-— { F jt X erﬁ(jt) ,

m L3
fim LtfmthLLuF z.zvz = f(z)
m Kz0 [

- v, ¢ 1 )
,!'yz-o "2

-

uniformement duns boul compuct  de P (,0& x

) v" = v,
por 2 e'xpnssion de F dans um voisinaﬂc de 0: f(w>= 2 uF w’.wvz ) }

]A\i'nsi ,
E . om .-\ P

. =
Pe FJ/(-)
)
Olz uutrf F(Xrt )
y
Wa = ink [ (x, %, ,z,2)€ ( :
il X Y, Y v, v { |
o dim 25 . 2 x.zx 2 = Ueaz).. (dox .z )
m k=0 MK "'Vz=0 L 2 £ ",
uniformement  duns  bout tompack
. Y, Y Y, ¥ )
v s fonckions (Zv 0. L x",z:_x;z:) m=04 . sonk conhnues}
i 12"

1 2
ﬂ(w(ﬂm);jt):: [Z:(z’,zz)e(: (5’,52,2 z\ew(AMs) ),

VS‘EQ\/ vpr i) VS GC\pr(jt) }
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Les ensembles IFJV(, ok Fﬂ“ sont difinis de da méme fugon que FJ(U
Fur definition  on «

E 0=\ P’ Eﬂ(,mm kj P

PCIPJI() Fwn

u{’msem“z F«M‘Tﬁ“’ ash de Xu forme suiﬂm‘;c
F“N(:j;ﬁwt_):= {Fl’; .C_—_-'-_T , VFEU(TE) ,
m(Zw (z)Z(Z_u (z)Z_(l )) = [

n 3% V:O p /

’"z

uniformement dans bouk compact de Faz (,oﬁ aF\, sont des co&”icients dc-

WY
Finis por { Lxpression e b dans un roisingge de 0 fw) = 2 Z « ) }

7 o

eb par consequent |

E‘./an\/n(mjt u Fn.

a,z N ),.Nl( )

Conside’rons moinEenant Qu suibe

{qm X 2) .= Z.o @), Z(ZU (z)Z xv vav,zvl); (x,2)=(x A,,% z)em mm-HZ }

AT
°ov -oxol“,vo 20

3k ‘[QS znszm“&s

o -4 . ’
‘”(‘Nﬁ") mt{\x X,z Z )e@ ltm (x-z)_u x‘.z‘).(l-xl_zz)’um[ormement

2 T Vi My
dans  boul com,mdt dz hs fonchons q (mom=012_)
mom, T
sonl conbinues ]

’

w(nN()) _..mt{(x % .z z)em Lmq (x z)= (4- x z) (17( z)lumform[ment

2 ’
s liz

duns boul compact e,t fos omtwns Gonm, (mm=012Z. )

!

smt continues } )
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(W()W())-lﬂti"‘lll)ﬁ@ Il'm q _({xz)d“xz).l uni-
m '

T T Ve | m m,

Formément dans to‘ut compuct et o fonchons -
(mm =042,...) sont conbinues } )

3(w”"jt):=iz=<z‘,zz)cmz-’ (s3], ALY
VStefxpr‘ﬁE) Ys, e(npr }

(,oﬁ wl/:w(w‘u L wlN ) wlN e, N )

%m dam i d\mznsxon Z 1% Pﬂ)%‘[eml dﬂﬂt on 8 occuPera Cb‘t I(l Vﬂlld te

des mc!usxons suivankes

I

ﬂ(w(JVm);ﬁ) E.,JVZ:, (O(i”
j'(w(ﬂil-\);fﬁ ) = Eﬂzn (D))
9 (wA0) ) = E-_/V() 0(30))
j(w(«A/’(-),JVZ(-));:TE) = E.J/”JVU(U(TEH |

H cs’t air que si m=1 w(J\/())_wM/n J\/()) ek pour
obbanir 1o resuhu'{ (6.T.) (voir 8 4. ¢o e clmpttre ,;E suffit de
cﬂms\r WwlN) = w (JVQ!‘ ),...’.Nr()) = i(x,z)ef PRz H :\ , porce que

dﬁ'ﬂﬁ e tus

ﬂ(w(«/\/(-));jﬁ)=3 w(J\/() . ﬂ() ﬁ\ = r__-] 5. H
37T
(F\emurquons que w(J\/«-ﬂ=w(~A/a‘(-),...,JV2 1) conkient %cnszmue cxiﬂj
si of seulement si 0eH ) F
En pzus , forsquz =i a(w' ) wsh un wuvert sousensemble de
{ voir [3] Lemma 44.) , W= wlNe) w(JVH JVQH(-)).

Si n»>l LM oa Xu Fropos;tw'n suivanie :




23

] , 51 : Proposition

bi w=w(JVM),w(./‘(j(ﬁ,...p/v)r(-)) X ugors

(w) . ﬂ (ln"i) =5 w (i\:...xpr“(ji\
8 . q (w-"jﬁ) est un ouvert — (" ;
feY . W N = @ﬂx[D] <=> Q;m g O'MK(O) = 1

)

my My
w (N, L A J‘/ ) ) = 6*{0} ===y ti'm Z vm‘kto) e Z.Um“"(b)=i :
3, ’ ﬂr ™y K0 TS kK=o Mk

@) . si T =T x.«T, eskun produit carlésien de moouverds de €, 1T
b si {jfi-: ﬁf‘,;...xjti -i=!,2,...] est ume suite de Froduil’s

n !

cartisions o owverts Bornis de € 0" hlle que

jEL . jEi'd

’ )

jtzk_;th‘

uiors

ﬂlw ;jfi) = jlw;jfm) = 3(w;T§ A=12..
j(w-’fﬂ:) - [ ‘Jj(w',jti)

OZSémonstra Fion

Evidcmmmt ges parh’es @. ¢k ). de do ProPosikion conshituent Do
Sz'm’ruiisutiow fe lo ﬁ-oposition RS simpiifier fes nol’uhons' posons

U)/= W ('\N(')) Ck LU,{.= W ('\Nﬁ(.)l"'lwﬁ () )
! !
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En P‘Bus, ¢ est um znsemue ,gorné , parce que c*gue pro']ecbion |
o, (I0) , pe (30 contient un voisinaﬂe de 0. [ar coméquenl’l
[(prl(flf))‘]'lx[(prz(:x’ﬁ))j_i est un COmFGCt deitz.gn peut
alors  brouver 3t= (39 (39,) € [(pr;(jt))‘]-x[(pg(jt))‘]‘:
L3N =M, M) e [pn T [tpr (]

bls que

[(pg(i))‘]-i[(pr‘(jt))‘]d — L JAZ(S;; e(39)
v=14
E o c%oisissant

win JE05) 0 otz N

"

r, = mn {JZ(?) " i:i,Z,,..,N‘K '

2

YV ( 51' 52) € [(Prt(jt))‘}.i [(prz ljtﬂc]d

<rz

on ozl’imt 0S5, z,z,) € W
it Yoz, z) € ¢ wd qus l(z),-z, <, (2, - 2
¢ est-a — dire

)

1 1y 2

Az((z,)“(z,)z o r) = (w', )

:)onc ﬂ(w"jﬁ) est un ouvert di ("

— bupposons maintenant qut nz 2. 0n ﬂénéra’fisara
la démonstra hiom fuih pour n=2. Posons

ﬂ -1 . L=
é[(prjti))J = {(31,...,57‘)6( : 51 € (‘Prj(jt) , j-_- (2. n }

I peut uYors berire j(w;jf5 = { (z ...,z
(5,9, .2,z Vew Y (3,,.,5.) € X
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Soit z°=((z,)‘,...,(z,)“\cﬂ(w;jt\.ﬁisqug woest un ouvert de
(zﬂ,o'n constoate que si 5-—-(5,,...,5,,3e)_(,[(pr.(fl’_))‘]-‘, alors
dexiste c1(5)>U,...,Eh(53>U,J‘(S‘no,..’.:tJ"lgbu ' rds que .
V(3,3 @: avec ‘51--31' <ed.(5) (,]'=i,2,...,n) et

\4 (z“..., zh)e([ , Gvec l(zo)j—z’-hJj(S) (']'zi'Z‘_,,'n),on aik -

(3 ... 3 2z .. z) e w

1) ’ ” ) 4 ! "

n

:D’autre Purt , Temorquons que f cnsemM! )S‘(pri\ﬁ”‘]

st oun fermé de O cor &r’(jt),...,})rn‘ﬁ%-

sont des ouvertls.

Fon pgus ¢ est un ensemble gorm',pur:e que ,Vj:i,z,...,n

fg‘t Frojection prj(fli) confrent un voisinage de 0. Far consiquml‘
A [(Pq (flt))‘].1 tst un, compacl de _(n. 0n peut afors trouver

1:1 -

o= (@h, 600 e Rl s
‘jgi 2y ) 4! '

(3~ :

M) € 52&[(}3rj('ﬁi)) } , hels Jue

)ﬁ[(m(jtn‘]'i = \__4/' A3 13))

i=1

Si Y-’ o Pre‘nd rBo= mi'ni Ji(S‘) ; izl,Z,...,NS,...,rnzmin

!
afors on oftient (3,,....5,,2,,...,2 V€

{469, i=12. NT, LS,
w 14 (3,,...,5 ) e X [(pr. (j't\)‘].l d Vo z0e €7 gl que
4=1 h| i n n !

ltz,)‘—z‘ v, Lo, |tz -z [er, Cestoa-dire A((z_)’,...,lz.\"',

"4,...,rh)=j(w',j_f).Donc j(w‘,i)?—&t un ouvert de (7.

(c).En Fenant comph du faib que o est L ouvert maximal
dans Qéqud Les fonctions 'pm(i;z) tonvergent (,uniformement
dans  toub Compod) vers H-xi.z,)'f..(i-xwzh)" ,fnrsqucw»w
et que w” est 2' ouverk maximui dans f&que( Yes Foncﬁ\ms
(x;2) convarﬂent (,uniforme'menl’ dons bout c»mpad:')

qmﬂt"')m."

-1 -1
vers (d-x.z )., (l-x .z ) orsgue mg>o .. my @,

¥

/

4 .
on  arrive faci?eme'nt o de:montrl,r € )1.
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W) . Lomme i[ est czair que j(w;j\ii) = ﬂ(w-,j'tm) sg(w;i\,
Vi=1,2 ..., il reste & monkrer que

oW

v T) = L__J (w-jfi)
9 ; gt

i=1

/ ’ )

Risque j(w;ii)sﬂ(w-,ji) , Yiztlz . ugors

«©

L) = g
Doit mainfenant  z=(z,.,2) & LT_J ﬂ(w -,jﬁi) e d¢ finition
Vione il mste ot Gog Y e el
,(S“)ief , bls  que ((5,”)i,..., (5;‘).‘, Z,0%,) W _
Rur =42, considirons Ju  suite Sj- = {(Si)i : i=!,2,...}c@.
[omme € et un espuce compad , 51' o un point fimite o par  on-
sequent d aiske ume sous-suibe {(Si)i-t -'ec=4,2,,.,}'de 3 hdle que
] j.i‘m (Sj')u { doms € ). Fosons Sj = [Lm (3, 10 ek chuir que
31' € f\jii ek que (3, (57 zu...,zn)/w Dn oomskake que
z ¢ g (w: T, ¢ pst-a-dire

j(w"jt) = lizijﬂ(w',jf)
ek par cconsequent,
ﬂ(w,j[’_) J— L—Tjﬂ(w.j-tl) =

I . 3 2 . F\emurolues

@) . Lu rzguhon w = ([nx{()} ,o\uns fo Purtie (©. de L fropo-
silion precédente Ceonstitue o 5€n2raﬂisuhon de ba redution (e H dons (BT,
®) . Za partie  td). de fa proposition Préc’tdmte o ebe diqa demontree
pur = (" ¢k {i\'\’_izA"(O"Ji) 24,2, ] dans fa dimonstation du
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Theoreme [.2.5.

() . Un s¢ demandera gien sur | si f' on Peut avolr gussi fes‘inchsions
j(wld\/l-));i) = T ﬂ(w(«/‘/j(ﬂ,...,%(-));i\)si
t p

(,Pour nxl ). Zu réPonse est m/ﬂuhvc. EHech’vemenf , cjnoisissons " ouvert
de @z jt:.{(?.“zz)e‘(t ; D<l11,< zz,<l lu AZ(U,O;L‘_‘_) et
10

’
{0

onsiderons do malrice

A b @

) =

MK m=012... k=042 ... : . )

} 4 2 ~

d et WM = { (%,,4,,2,,2,) € { , %2, 1,20 € FJ,]] o
2 2

F./‘1 = {z: (z, zhe ( ; {a Jﬂ-trunsfwrnahon de da suite des sommes purhe”es

de {u strie S’comefrh’ue torverge (,uniformément dans bout comlmd,)vers (127" (4—12)"}

On verifie fucifemvnt que

led | _
DEFJW (s fim PARE SN IS wlM) = (sz{()] ,

m o Ty
glwe), ) = KZ&’(o’-,n

Fur conséquzn‘»’ ) 9 ( W (f'f) ; jﬁ) a
Eon considerant 1 pwvert  w (J"T,M):{(x‘,xﬂz,,z‘)e Cq,' (x,.2,,% .2 )€
F\A;/y ] ol F_Mz,j/) = {z: (z,2,) € Cz; da l./ﬂ,ﬂ)-wfmnsformution de
bo “suite des  sommes Purheues de do serie Séomutrique VZV__;D::‘_ z:' tomverye
(uniformement dans ouk compud,) vers (-2 (1-27" ;Ezm’--w,mz-»w },

on Vfrific de lo meme fowon qul. :

JluM,T) £ T
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]33 om[initions

() . On at que [ et T= ¢ (,Dejt,) vérifie 1 premiere version du
thisrime 4 Eiermonn | si TngluNe),T) = E ., 06)) | pour boute matrice
triuﬂﬂuguirz ek infinie de f(mch'ons compxems sur C“, ‘M“‘=wm,x‘z’)mo,.,z,...;x;o,;,z,.. ,

@ . On dit que I owert T = €"(,0eT) vérifie do deuxiéme version du théoreme
¢ Eiermann si ﬁtnﬂ lw(%‘(.x,,,.,ﬂa"(-)) ;jt) = Eﬂ“(')""‘)far(') (00T | pour
Fout snjsiime_ de n makrices triunﬂutaires ebinfinies (AN ... N e
“/%“’7 = (Uv:,n(z’))mao,a,z,...;x-o,l,Z.... (,j=l,2,...,n) 3 pour tDUt ]u""ﬂr=l'2f"l“’
avie Al st ezl

“ el cluir que ‘[orsquz n={ ,33 'n’uj u qu' une version du H'u'zorlme 4’ Eier-
mamn . eans (1] ./11 Eliermenn a dtmontre que boul owrert of commexe sous-
%hsemuc de { \ wnbenent { orit]im , vériffc cebbe version . [ Pourrai} espfrer

ue Des deux versions du thiorime &' Eiermonn  reshent wussi vafodles pour un
ouver{ quztconque de O, Mais rebbe espoir esk une ulopie purce que, comme on
v do voir boub de suite il wiste mime des ouverds o &o!omorp&ie de r’ pour
ch?uzzs ce nest pos possiuz d" avour ces versions . En tffet ona lo

[. 2.4. Froposition

boit T un ouvert de C”' 0eT | bl que :

(1.40.) Pq(jﬁ) — AW"” ('pour j:iIZ,...,n) ,
(3 A1) < me soit Ros unt puire de F\unﬂe

fuors T ne virifie qucunt version du u\iorimc § Eiermann .
(auppz%ns que si OC ot 7 sont deux ouverls de (", ks fue T =T et que
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) st un sous-ensemdle dense de U(jt) (,ou sens que si Fed(E) olors
il exisle une suike {F,,,E U(jt')l m=4,2,...] h”z que E'!nm Fm(z).—.}(z),um‘formémen}
dans bout compact de B ) alors on dit que (TC,T07) est une puire de Runge ).

o?(émonstmﬁon

{&oisissons /Vm= ./\{(z)=... = A/K(z)= ./17 , GVee ./VI= T mz 2o
=48 ) (,N] Jm'k est fe SEmsze de hrﬁncckcr) at w{/’/)::{('xu_‘,

mk mzo, kg
...,x“,zu’...,z”) € €12’; (x‘.z‘,...,x".z“)e FJ{ } , aved ij: {z:(zu...,z”) € C"; {u _M_
trans formation de fo suite des sommes parh'eﬂes de fo série géometriquc converge vers
(-z5". (-2 5" uniformement dans bout compact 1. [omme on "o fait duns o Pe-
morque [.3.2. ©. on varifie que gw ;) = (0:4). Montrons que IC
ne virifie pos ls premiirc version du t%éorém:. 4’ Eiermann . Oi {a premiere

wrsion du thioréme 4" Eiermonn ehoit vraie pour TC, alors jﬁnﬂ{w{.fff),-
ﬁﬁ) = E/} (M) —> E.:‘f M) =0 . %Onc , pour foube
F

Y, Y,

er(jﬂ ,qui s et dons un wisingge de 0, fm= 2"  Wiw

' V‘,...'Ynzo Y Yy 4 "/
on auraif
m X ‘ vy
. 1 n
DAl N S T
m weo ™MK AT AT A

uniformimznf dans bout compucl de T o, par conséquzat, fserait Jo Limike

de 4o suite de fonctions glo!omorplzes dans An(O',f) {{;JTM.)_L 0!

Yy, e,V
v, Vn Y ,¥=0 »

Z..z - m=0‘1,2‘...} : f)r’ (32, 0%0:1) ) serait une puire ’

1 !

qui st contraire o { &ﬁpoﬂ'\iu (10 . On cons bk Jue I m ve'rifie pas

[}

1y m=
de F\unjc,cc

o prtmiirz version du thiorsme & Eiermann .
’ n
Ein comsidérant w(.M,,..,.M):={(x,,...,a”,z‘,...,z")e[ XL, 2) €
" ~ '
F.M,...,,M ] , QU J’I:‘,'.ﬂ’ = {h(l‘,...,z") € C”; la (Mg..,»/'])-transformahon de 'Ya

’ . ’ B L/ Y,
suitt des sommes purheucs de Lo série ﬂcomz*rlque %z"... z' converge vers
"

4
) SU M, My S0 ,uniforme'menf dans tout wmrud }, on pcut,
1

W-zit -z
de Lo mime fogon | conmshater que dons & do deuxiime version du bhiorime

d’ Eliermamm o est nos vraie, )
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e ’ :
onnons mui'ntmu‘nt un l'x%mp'[& d un OUYQTt de (« "qUi SQ-

fistait fes conditions w0 . Doit

T= A’H);i) v {(z“zz)e (" 242, = | ]

!

Rzmarquons qu%

0 € ji tl que
Pri(jt)zprz(jl‘:\z A(O;i)

( EHachvemmt, sioz, € A(U-,&\ , chaisissons Z,€ A\U;U,H‘ Jue zoz, 44,
u{ors (z“zz)ejﬁ .OZSW, B, (I ) = A(O-,i) => (puisquc pQ(TE)EAN',H)
pr, (A0} = A1) Suns  difficulti o montre | de o mime fogom, que pr, ()=
Ao ) ) 2wt part T sk pseudoconvere car A (0,1) est un
ouverl pseudocomvaxe et {(z,z)¢ (‘; z+7, = (} est ume Mpersurfact.
/V\ontrons que (ac ,AZ(O;H) n ash pas unt puire de ﬁunja. i su“it
de brouver un compuct A de ST ,f%ﬂ que hD(A‘(o;n)”jt ne soit pus

un compact de I, i on 0 pose’ KB(A”(O;&))‘:[UZUZ:)E A -
{(z‘,zz)l; jgf“ [lw)l , V§el(A (o) } ([15), Theorem 4.3.3.) .

Chotsissons

]"=I[(z,,zz»e N1, |Z,|==|Zz|"‘"’aio }

A envzioppe Ao!omorppliqumlmt convexe de K por rupport Ou Xidisque

A 01 est 1 ensemdle hm‘(o-n) =],z Aot “(z“zz) =
Jup “(w)l C Ve binn) } = {uzpe N, |z o z, | < ¢! }
H oot cdair que

1 it

A

ho(n‘(o-,n) ? (:‘-H < I

LTSTAD)

oﬁom , K AT w'est pos un compack de TE eb (T, K100 wesk pas une paire de Funge
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I. 3 5 P\ 2marques

l_:)\appegons qu' un owvert o de (7 se dit pseudo-
convexe (5], [Definition 2.6.8.) si

V{0 =00l continue o tedly que

Siy > 0 stz ED
Flb =t d@y (tel, 2eC7)

{o fonckion d:n-—-—» Sl [-mk Lz —> -gog ( inf J(z-w))

g ] L ) w £S5
gst plurissusharmomque  sur I ( [15]

Defmihon 2.6.1.) ¢ est-a-dire o

)

(i, -ioﬂ( inf “z-w)) -fé-uo (' sur jﬁ)

w ¢ T
(). - L)ﬂ ( inf J(z-w)) - semi-continue suPériwre-
w g
ment  dans T
(iLL). Pour )Louk 50u5-espace a ( z,él) p— { 5:2.-»'

u. 4 y ne ( '"&": { ] {a Fonchlm
AT T

tSk suus-glarmcﬂiqu{ ((xu sens Xarﬂe)
(051 Definition  1.6.1. )

dans cﬂmque composanh connmexe  de¢

\ T n mlz a)
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( Une Fonckion f D) — .[-oo ,nn‘. s’ QPPJ-

[e sous-pwrmonique (uu 5eNs %arge) St

(0. F est semi-conbinue supe'ricurement,c' est-a-dire

{zeD; f(Z)<5] pst un  ouverl , ¥ SGP\ :
@), YV KA ccmptxck = D i Y fonctiim ’Y’l.qul

tst
conbinue sur KM,
i'larmonique dans int (KQ) (<~::-_>
h e C* dans int (),
PR _ 0 dans inb(K) )

o ————

ngi
2’1 z F , sur Ru fron’fiért de KA

on o qusst

h
Si F%—w ,020r5 F 5 apPe”a 5ous-9lurmonic1ue.>

N

f . dans @\

La qrande vageur des domaines pseudoconvexes consiste a
feur Proprie'h' & thre Los senls vrais domuines d existence

de fon’ctions LoYomorP%es: st JU esf un ouverl pseudoconvexe
alors on me Peut as trouver 4 ouvert pQus grand dans geguez
. boute fonction ofomurpgle sur 0 se Progonge anufjtiguement

ot invarsment,si T est un ouvert de €7 et si ’z,on ne Peut
brouver deux owverts mon-vides T of T, de (7, buls que

(1), iic:: ﬁEnﬁEz ,

Gy, &, est connexe 2t
REE L P

J
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iy, Ve 0(I0) :”2 e 0T, te”e ue F=f, dans T2

(wukrement dit st T esb un domaine & %o%omorpglie (1451, Definition 25.1),
dors T et pseudoconvene (451 Theorem 4.2.8.) .

=3’ apres done ‘['exemp{e préce’dmt,i£ exisle mime des ouverds pseu-
doconvexes duns fesquegs qucune version du Hheoreme & Eiermann o est vraie.
[ faut nober que duns {o cas & wne variable ,Eierman'n avoit ubiliss un tgliorime)

concernant {o décomposition des fonch'ons 1m){orrmr):;’mes,dfz a Aronszujn (1] -

;i iﬁj ;j:l,l,...,ﬂ} est une f%mfaz finie de domaines de € tefle que
(AJ ij + ¢, wlors ero(gjtj) ﬁexistz hel(T®),.. [ e0IT,)

M
vérifiunf ; ;(2)=Z.f-(m (,ze fj_:'ﬁfj)

1=

7

Plus precisement | i oyait app{ique' [ risudbat (A,) pour ”‘Jij:disgue ouver!
de € j‘=1,...,M , ¥ pour "ﬁj'= ( (disque wwvert de €) jed N,
Zorsque n>l upp[iquunl’ M fois suecessivement solution du premier
Frouéme de lousin ( [45] , Theorem 5.5.1. ) on krouve

;i {'J’fj ;j:l,Z,...,M]!cs'[ une fumi”c timie de domuines de [n, tedle que
™ [ 1T, F ¢ of que ,'L,ijjtj soif pseudoconvexe V=2 ... M

{=4 , QIOJS
Vie U(gij) Jid wiste | e D), fae 0E,) vérifiant f(z):%[j(z)
(re 1T ) "

Ozimclsi 'nvl,on ne Ptut P‘Yus,“PPh?“" {e Hiéoréme (A”) togmme Eiermnnn {’uvai'[
Puit dans lc tas ou n={. S ans ta Proposition I?)Ll MOUS AVONS YU que I

T oestun owvert de €7, combenant 0 of bl que (30 A7(0;4)) ne soit pos une paire
de Hunﬂe el que pq(i):A(b‘,l) (,j:i,z,...,n) , alors T ne verifie aucune

wrsion du thiorime 4" Eviermann. Lo queshon qui st pose maintenant est de savair
si e version du Hhiorime 4’ Ejermumn sk vraie dons un owvert T2 de € dans fo cos
o o4 existe um autre owvert de €' T2, verifiant eebbe version, contenant T2 et bed

que ‘jt:jf’) suit une paire de ﬁunﬂc : [ cmmptc qui suit monire que Jo reponse
a cebhe (1\195“0’!! ast neguhu.
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Sait { ensemble T ={i,z,e V; lz| <1, |z,| <L, |z+z,|<! } st
cguir que T st un ouvert sousensemua de C‘, vErifiunt 1 L‘lt):p:;(jt\:

A1) o Ve . Enplus on peud voir fucilcmmt que (T0, AT(00) est ume
) ok l' ouvert

paire de F\unge. [nsidérons lo motrice /’}: (J',nk 2o K20
4 ' R )
w(M): i(x‘,xz,z,,zz)e ( ;(x‘.z“xz,zz\er ] , tomme dons lg Propor:,ihg:l
)

I:)Ll On montrera (’u' il wiste er(ﬁE) ,h”e que é_u;vzzi.zz
f(z) , pourun z=(z,z,) e IC (,oﬁ avjvz sont 8%5 coe”ic’i'cznfs de o serie
de Taﬂtor de |, outour de 0 ), porce que duns ce tas z ¢E.J:1 (f(T)) .
Ji {u premiere version du thiorime 4" Eiermann  ehait vraie dans T2 ,axors

E,./q (D) = q (W) o) a T& = (comme dons o Frorosition 134X

ot  yar constquent on wraif z g TT,w qui et absurde . Choisissons

[". flf—»@ " (Zt,lz) — f(Z‘,Zz)'.:
1 -(z+2)

Evidammml’, cetbe fonction ¢ serit dans un voisinuje de 0, sous lo forme

@ © 4 P y-p p
¥ m=Y-p
f(W‘,Wz) = Z. (wew) = Z [ [/ W wW l
y=0 1 2 Y=o p=o v i 2
i__ ! "
= W w
M,on WHP 1 z

Four (z,,z,)e I, posons :
x
P P
SK\z“zz)_—_ Z:_ tmp,z:n. z, ( ,x=0,i,2,...)
m,on

Oi {ixm 5" (z,z,) = N S uniFormimml' dans bout cbmpuct de IC,

4 - (z‘+zz)
uzors/ Y (z’,zl)ejt om aurait iukm ( S, \2,8) - 5k(z’.lz)) =0. Etudions

b diH:c'rmcc 5‘“1(1‘,1:1\- S lz,,z,) . In o :

L K 1 {
p kel P K+ m X+
Sk“(z’,zz)- 5k(z‘,zz)= Z:'é [th.zi A mZ’; Emkﬂ z, .z, +

kel kel kel
+ zZ . Z

2r+ 2 i 2
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E.n purh’cuiizr ,lorsque zZ, =~ z,

, o«
5 i X K+i+p )p ZK [Kd miked )
Skﬂ(zu-zi)- K(Z“-Z‘) = p=0 tkvifp'zi ) (-i ¥ mzo mm’i'zi (-i
K+d 2ka2 K+d
P T
2Kk+2 1

5upposons mainkenant Que (ked)  soif um m)mgre poir ,c'cs'(-ﬁ-dire

(ket) = 2.k’ _JHorS (5K;‘(z‘,-z’) - 5“ (z“-z‘)) devienk

SKH(Z’,'Z’)- Sk(za"zz) = ‘5z;<’ (Z“~ZL) -9

2k~

4 (Z“"Zi>

2k

2x'+p 2’4

p 2k’ 2wlam 2¢’ x!
:Z[ Z‘ .(‘i)r'*Z[ z + £ Z" .

p=o 2u'+p : m=0 2'sm Ty 4k’ 1

di se restreint  au cas o z>0 alors il ost fuci{e de voir que
2w’ ’ 2 ’ ’
14 2x'+p P 2x Kam
2L o e . 2 z 0

m=0 ZK,+'m ) 1

que

4 7 Ty !

zt par con&e’quent, 51 yim ( ‘Sm (zu-zi)- 5k (zu-z‘))zo | pour D

X

z<d, olors do berme
T
(0,..2")

, : { , /1/1 :
mczssmremenl’) vers D, orsque kK —w . ars -

doit converﬂer

4

2’ 4.x | 4.’
C , L (4. ) ! .

4 z
% [(2.x)!]?

1

x+d
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&%’ wutre port, ') ppres ba Formule de 5tirfinj , m o

R

==
3

~
I

2 4’
On constake que pour z,70, wssez prés de 1 {Lv’n { [qk,,zt ) #:0 u,

pr consiquenl’, tt n est pas possiua ¢ avoir

iim ( qu (z ,-z)) - 5;: (z, ,-z‘\) =

K

x

%om, [ Poinl’ (z,,-2,) (, Dozl 2 ussez Froc’u e l) ,vérlfie f(zv-zi)

7£—.: Z:_uF cz ozt b T me verifie pas lo premiere
vt’ Vz=° v"il . : ] ! A ’

yersion  du  thioreme d Eliermonn e fo meme Fucon on demonire

’

que T ne verific pas Qu deuxieme version du f’niorimc d) . jermomn .

Ze prouime qui se pose mainbenant est de savoir si ,en modi fiamt Iy forme
de I ensembds 3(w'lﬁt) ,déFini dons (1.5 2t en raisomant comme dans
1 purugrupg\z 2., om pak trouver une chosse A d'ouve:fs T de {7
suffisummf [urﬂz , Felle que ﬂ(“’(“/v”) ;i) = EA//,.) (0(ae)) of
CIECI AR P =TE y0 HoT@) Ve e A
ans o suite motre inkuntion comiskerd donner “I“Q?(i““ reonses
o ceble question | doms fv cos de mel) motrices N, N, N,

qu{ sont triomjuguir{s. Fosons
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a.44) A74‘-.= {jﬁ ouvert = @"; DeTt ot pour bout ze T i exisks um pogjdomaine
D, ,5‘;mp22ment tnnexe O ?ronliére reﬂufiire , bl Jue

! z 1

DeDz ze D D= <=1 }

Un YH){H'(I

U.42.) BDZ = Produif carbesien des fronkizres des domaines de ( tomposant Dz .

H est clair que s IO est un po%domaim Tx.xTC, de (" ( ¢est-a-dire jfj 2st un domaine
de € ,j:l,zl...,n), kol que 0eT o si T est un domaine de Reinhardt ccmplet ( au sens
. ﬂ 7 . . . -
ue st zejt,axors tout w=(wi,...,w“ve@ ,vmfmnf wl<lz,|,... Iwl<lz, | ,0pparhcnt or jﬁ)/
dlors et 5oil‘,de nouveau | (n+l) makrices i'nfinies of l’rianjulrzires de fonch‘ons compfe-
; .
x2S sur (E ,-/V(z):z (lek(l))mﬂ‘g'zw,; K=0,4,2,... m ; (2= Wmfz“”m:o,{,z,...;x:—,o,i,z,...'m
(,j._-.{,zl,..,n) Lonsidirons {es suibes de fonctions @ Zn variables complu&es L B
R A {Pm(x;n = By R Xy Ty )5 m:b,i,zl...} et[qm 0 =q, .mn(x!,...,xh,zi,...
e, -
) oom o om =042 f tomme cues sont définics dans e purugraphe 2. , par {es
. ‘).' } 4 [ LI ] | ' ’n
relabions (1.3, ot (1.4 Jupposons aussi que w(Nes) et ouvert maximal de € )
dans {equez Les fonctions px;0 sonf definies | confinues of thes convergent vers
-2z w22 (i maw) uniformément dans bout compact, fandis que w(
) . n .
M‘(-),...,JVA (-)) U ouvert maxtmag de (7 duns &zqueg les fonctions T . o 3
B .o B . [ U]
sont dcfmuas ,tonhnues ek elles converﬂcnt Y4rs (i—x,.z‘)"...u-xﬂ.z”f’) 2or57ue m, -»”m’,.,
. 4 i
m, »o , uniformement dans toufcompact Pour waw(NMo),w(, e Ny ) ok
. p

ey My

¢
pour It ¢ ,54’ ) posons

n n
(1.13.) wf=ﬁx x el (o, x 2z z)ew}  Vzatr,z0e

1771 T nt T4 Sm
et

(1.44.) E(u;fﬂ’.):: [zejt}iz miste D ,h‘Y Jue [sz]-:: W, } ’
ou oM @ Posef [sz]-t:{(t;‘,..., t;i) LR WK bDD, }

D'n g ge tgte/orime sutvant
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6. T héoreme

si i€~74‘ aiors

(w) | E(w(JVM);jE) = Eﬂ{_)(ﬂ(jt))

,,,,,

4 . j(w(%‘«.),...,ﬂarm);jt) = Eyu. x0T

.Avmnl’ Ja Passer li E demonstrahon dz £e ﬂlcoreme , M va Prcsenh.r

b demontrer um lemme dont on oure ﬁesom !cmme cvnshtuc {o 3tnera£l'

sakion du Lemme [.2.3.

1 137 Lcmme

S)M jﬁenﬁ"f'{kwei .

() bupposons z1u l‘g exiske IDw ,hB que 285 fonchons Pm(x-,n soient
ontinues sur [b D1 x{ b { ...,t:)', (..t ¢ bDw]x{w} om=042
Oi feﬁ(j—t) ,uiors Ym=101,2. o «

v,
f(w) Z_O' (wll:.(l ”vw‘...w”

K=o Tk

< L(D). sup
o te [bD,1"

Lt - pm('f;w)l

ou L(F;D,) sk une constomte posiive qui dépend de fet de D, mais qui est

inc\epandunh de m .

) . 5u pposons qu il wiste D ’te[ nue bes fonchons O W',Z) soient

tontinues sur (bD) ] {}5» er(jT_) adors Vm-042 fiedon ), on w

-1
(4—{{_\'/’)...




L A “ e b oy 0FATTA ,x...uc = w(107)
- N S T A - .
Y Y fm N .%.,;ﬂ, w A.-m; 1

“a92s
. Lo sm fe 02" etk _x.§b T " W(1402)
_ —\ | (M .
st e ) ) e ,
. . ae
— @« ¥ ®w b ~+J» W .q+.> W ) _.»A _:Nv
PO A NRNAA Aw 0= :>>:.a .:\... .«> ezt ..> A 05 N
u (M) bu = . .>; i au (M) bI||N
A w A ] W
WeL)EN
ﬂ:n.._.;-:...ﬂm.f-: (1152)
A SRS | LU SN . Culs _
S B ; ()1 — =
“aes¢
o GOty [ ()
Y RY =] -

anb sanbipwa, P pYfns 1 e w Ta%j
2 QEF:._ tpnaiof 0} 1) apray sauanbacuos aun 362 ol oysuowp aws

E.:E?.SEWVNG

LN PSR /

Coww ap sed ?z_w_o u

mzr Av.EE. 'l :u .~v.* ~1 .L:n%:umd—_ gﬁﬁ& »wtc?tg 3un &n» A?D_”_vz ng

' SE.:..«EU W a Pl TH?QQ._ U« " _
:ﬁ.: tq-ﬁkanz.uz*-: mjm AD*V{\. >

AL AN :».:.;.,5 =4 ?.,.w..."uo 0z 0= _nxa.-b oz ok heh oc™ A
. .o e . . .o .a, .—kv b - gv*
(( (v % J ._..V_N N_.. ) ) lu.xN . .M v N . m

oy
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m, K¢ M, 2 Ka Myn . ¥n F v v
2 (w».Z_(Zo' wl (. (e wmZ_q v ) =
K=o oMy om=o ke MK vzo K=o X =0 )

NN A n
20 ¥y ’""»,. v, g n

N J [(S"). (thm.i( 2 trz w) 2.( -
(2m)” ) v, =0

k=9 My =0 K= K,
Se[bD ] t
m, Ky Yy Y v
k=0 Tw¥% v=0 1 L r n o1 n

aé!! démonstration du T%éorime [3(; .

./Vlonlro'ns £ ahrd @, Ouit FE DT ot z°=(z;,...,z;)ej(wfﬂf.)),-
T). % upris 8(1 défini'(io'n de 1 ensemdls E(wMﬂ-»);i’.) , i

wiske D, bl que [szo]“: (w(J\/m)) . . T conséqumk,{z

) 4

2 -4
| compuct {(xi,...,x”,z",...,z'“)c (" 1,,..,X_) € bLD,.| esb conbenu

dams b owert  w(Ne). Er upptiquant . Lemme 1.3.7. pour

=2"  m lroure que

m K Y vn
“(i) - ZVM(Z‘).A‘ L F (Z“t)‘... (z°)

k=0 Yoo, v,=0 10Ty

m=012,..

. {omme E(wh)/m);i) esk un ouverl om qut ciloisir un vois'muge comFad’

de z° -L—J—;, =) i(m(«)/(-)) - T) . Le mime raisonnement qu’ avant

pour foub point z=tz,,.,2) € U, montre que

m X Y v
‘:(z) - évmxlz)_z—__ g F z ‘... z "

- y
Y‘,__..V'_o Vu..., ' [} "

|
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L(;D,). sup oo et (-t 2) - p (o)
te [bD, 1! K i

m=1042 . o pour tout  z oz z )€ U

’ l.
l:ur conse’quent :

m K y y
SLLP ’f(z)— fff {7y, / o f z‘n_zh _<_
K=o MK Ve ¥z YW, 1 " S

Ze€ Uz" 17"
- -
Sup (L(f;D)). sup jup l(i-t,zi)_‘..(i—t.z)—p lt-lz)D
ze T, zeU, \telbD, 1" * e ’

pour wm=0172, ... Em“ pussumt 0 ?a fimifc zors

hid v v ,
que {'inm uLoo;”(Z).vZu F L fer = fuy, uni formément  dons
—— - , iy Yy »

oo, Y20 Y
Uz. A TR B resultal

di m Procéde de fo mime fucon ,on déemontre fucigemcn} A Purht
B). du Hiorime . n

?ue m-—o , N hOHVC

E.n Farhcufier , M b
3.0, Coro”uire

) . i T =T «.xTC_ esk un Foynjdomaim de qu, conbenant 0
obors - §uih), ) = E ) (HE) of Fluihe, ..
M) ) = E.,Va‘,,,r‘f,%,., L0l5e)) . ”

B . O T oesk un domaine  de Preinhardt t:ompfct de @,a{ors
{luv); ) = E 4, (6T) o g0l H 00, K 00); T
= Ey0 u 0 1D .
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84. Lt thioreme d Okeda Gowronski ef Traubner

dans {fe cos de PYusicurs variodles compfexes

Ze dernier %éorémz de ce cgwpi*re eskda 3£n€ragisah'on dons Lo cas de Pfu’
sieurs vuriaucs du t*iorime d Okadu,ﬁuwronsxi et Traubner (B.T.). Tosons -

n n
F,A/(., - {z= (z‘,...,z“)ec ;la .N(z)—kransformution de zu sute des sommes

partiefles de fa série pa ~

v, -1 -4
Y
— % E connrﬂe vers (4 z).. (-z),

V‘,.,. = »
uni formément dans kot compud } )
n
F./Vﬂ ) J/A () = {z.—.(z‘,...,z“) € C"/ ‘tu (.N’(z),...,J/h(z))- fransformahon
" 1 ) ) . o0 Y Y,
e da suite des sommes porbiofles de do serie Z__z'.z]
_t 1 Yy "3
Convarqe vers -z ... (4-2)) ,lorsque m&*w""' m 2o,

uniformément dons kbout compud } l'

ﬁ)ur H S':—:F.N:) (,I'«LSP.. Pour H EF}I)\‘('):':JIZ

) ) et Pour P = @n'
verifrant P, ®) £0 12,0 ) '

; Poso'ns

.D./\;-);H(jt) =l 1 5.9, H

SjeC\pri(ft) g
(§j=1,2,..7m)

n
(nsp., Bﬂa‘(_"___’j{ar(.); glI) = (Sic Copr o) ] (5,50, H ) ,
(fodyeer 2
5, € ¢
(i;tﬁ\,,...,ﬁv)

o (3, ... 5.).H dsigne V' ensemble {(ti, R & 5”)e¢",' (bt )€ H X ,
Em purticugiar , [orsqne H=FJ(7,, {,resp. H-.-FA,/J(_):, Ny ) ) , o nokera
17 A

DJ/:-)(jt) re= DJ»’(:F ()

1N
' DJY}!‘(')"""NQF(') (L) = E‘Nﬁ.("r"a%y") }FJG""“'I“VQ’,M (jt) '
)

On X ‘Q% Hiorime suivant
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L4 Theoreme

(m . Soit /‘7: T Vmeo, 1,2, s kmot,z,.. UM mokrice trianju?uire
et infinie de consbunbes compfexes . Ooit gussi T um ouvert de (7
le T | vérifiunl’ la premicre version du thirime 4" Eiermonn of kel que
pry (T0) AU Vj=12.n.

(. ﬁupposons que M osoit un owert de FJJ , le H . J‘”ors
Byw® e T = EJ (e
W, i F;1 est un owvert | conbenant 0, alors

Byma T = E (o)

B . it /’f‘=/’zz=---=/‘7,,=/vf , W /“f='ﬂm,,’m.,,1,z,...

veorp bl ume makrice fn'anﬂu[uire et infinie de constankes complexes.

Soit mussi T un owert d¢ (7 0eTE, virifiank In desiime

rsion du  thiore i Ei bkl ARIALC | Vi=l2..n
versiom du  {htoreme iermann - 4f - tel que PB 74 (=42,

. it ped 2, m e ﬂj-:!,Z,...n (,j=1,2,...,y) bels que

ﬂdéﬂ‘ 51 .c,/J : Su”osons que H soit un ouvert de F-M; ? M,
oM,

Ve H . Alws

BM",...,ﬁ,r;H‘T“jt = EM,‘,...,M o))

A
(i), 5oit F=4,Z,...,n ot ﬁj:l,l,...,n (,j‘=1,2,.._,y.) tods que

A £ )‘ siowkd . i FﬂJ‘,f-,Ma tst un ouvert confenant 0
alors ¢

By, 2 T T = E,” 2, )

!
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O(Z}tmonstrahon

(ay . (i,

. R )’ ’ Vi
$SOCLOMS O Q ouvert Hf ouvert w:{(z“.'.,xn,z z)E

0o

2n "
¢ ’ (x,_zh,..'x“.zh) £ H } . ” est ciuir que DCH E=> 0: x ﬂﬂc:
azf N . p .

autre part on peul fucx trngnt voir que {es fonctions

P, (x;2) (voir (1.3Y) m=01,2 ... sont conhinues sur J el
conver’ﬁer\f yers (4-x1_zi)°‘. .- (i—;\'n,,z“)’L , ‘Rorsque m/’w,u.ni For—
mément dans  bout  compact . n pwt donc app(iquer la
premiers version du theoreme 4 Eiermann . U swifit de re-

murquer qu&

m K
f Y, v,
Ac(pm(x;z)) = ;“m,K- %_;__0_ Oy By

Si f O(jt ’?—k S CCFL& dans un VDISlﬂuge dQ Oi'SOUS ﬂa_ Forme
f((w W V) = ‘VZ QVF WV‘... wnn 24 quz

= vee V. ]
’,...‘Vn_o 1) [R5

3(\;.) - IC) ——{z z . ,z“)e Q:“,' H;fz 3z ) ,
V'Slc_ pri(ﬁt‘),... , V3 e ﬁ:\pr"li\’i
2[ =t5,,z0e Oz oz e (5,3,
VO e C. pr(jt),,,,’VS“e (Y,\pr“ i)}:
BmHli\

i) E'n orppfxquant 2(1 Parhe (1) (). pour H Fw]

ovi ’frouve que :

we) By (98) 0 T2 = E}, (Tae))
5oit z=(z,.,z) % Bj/l (jt) , zejt.%‘aprés ga
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definidion de B;q (I2) a? existe 5 e v pr(jt) , O, € C.
pr, (3C) tﬂs que  (z,. 57%...,2,.3"" ¢ FJ.ﬂ ¢’ es’tudtre Ya

suile des sommes parhe”cs de o série Z:_(Z\(S) (z\ (S\"

1
!

n est pus n/i'f-oommagfe vers  [1_ _?_"_ .. (1~ -ng_) [omtderons
b4 »
Y(I fonctwn

glijt — «:, w=(w, . w)—s L(wh: (i- ﬁ!_) (i— “-/-'L)

£) est ume ronchon Y’logo*nﬂor ?18 car on eut brouver un o? disque
P P L i
ouvert A(h-r) = T8 tel que (i— ——) (i- )

V v,

V: (Wx) (v;")" , V(V\/".,./Wh)e N (0 r FDUF Ce“f Fo-n-

chon %%morph la sutte des sommes puftieffes de {a Serit

. x, z’. 2 ou 01;1 = (37 ("3 n’ zskp

V’ V =0 AR ] f 'y V 4

J”{-somma fe  vers L(Z) 7%orxc oz E M(f](i)

cons bale que

wor B (0m) = Bjima T

Za c0mginaison de (ia0 et detis)  conduit ay réwgtat :

II

eﬁu demonstrakion de  (8). (1) est parei”e @ ce”e de

@- (i), bandis celle do by i) est semblable 3 fo démonskra-
Fon  de (@), (i),

O'n o wite 4 ubiliser Lo mithoge ,qu’ 0kade avait ap-
inque'([Zs]), meme dams Lo cas o0 T = N0 v N
est une matrice infinie de constantes JW— (T D o
Oxada dans sa démonstration aveit considare: {’ ensem“!

[(F‘ ) ]- _{W._.(_‘!z_) z f F/:,] ] th an Profitu*n{’ de dux
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conditions ( pas tres forbes ) qu' il avait post au dedut | Jue F:q
ek un ouvert de €, conbenant  A(0:1) i e ubidise Plus tard
A fuif que .[(F}ﬂ‘]'i esb un formt = m L ans
le s de p!usiwrs vuria“es complexes il n y x pus d’anafojue:
on put  considerer un ensemble [ (Fjy) 17 = iz:(z;‘,...,z:)eﬁn;
z,,..,2,) £ FA;/] 1t zj.7é0 , V=12, } , m peut admeltre

qu F oy ot oum sous-ensemfle owert de (" conbenamt N(0 1)

———————

mais on perd o possidilité & awoir [(F,:,)e]-‘: fermd = A™(0,1)

Que[olues remargues ﬂénérafcs sur {e Pramicr c’mpilre :

Zzs réferences chssiquts pour lis motions o Jes résulbats
de %usc de ! unu%sz des P!usieurs varia“w comp%cxes sonk

[12] ot [45]. ) Lemme 1.2.2. o L Theoreme

1.2, sonk b demontres par M. Eiermann  dans {e cas

oﬁ) n=1 (91 Lomma 2 ot Theorem 3 respeckivement ).
,[ idie de 4 inbroduction de la Formc lintaire /\F,dum ly para-
(lrapf‘u; Z.,et @ [ Breainski (121 [3] ou [¢] ).[excmPL
d" ouvert de (z, qu( sahsfait Les wnditions  (4.12.) ,dom) It pora-
cjrap’nc 3, et dioo G Coewre . Lo forme ot Ao demonstra-

fion du thiorime cﬁussi(’uz ' Dkoda ,lorsque n=1 st trouvent
dans (251 ou (261 |
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[HAPITRE DEUXIEME |
APPLICATIONS A QUELQUES EXEMPLES
D' APPROXIMANTS DE TYPE PADE

S { ) Un k!\éoréme concernant {a Convergence des appro-
ximants de lm]e [ade vers Pes fonctimns ﬁoeomor’u LS

D()lt A/VI’::(I\" ) "/\4?‘::(”")

m, K m;o,ogzgm.:"' ! mx mzp DEkgm
n matrices infinies eranﬂufuires (ot e € ) duit qussi
}

tm ... m ) e(IN,) (,oﬁ on o Posé N°=={o,1,2,3,...] ) et z=
LY : -1
=(z,.,z0 € O Fixé of el que  z (“m;,K) (k=002
mj , 5:1’21,.."0 )
]zour 4=4,2,...,n tonsiderons L pci-jn;me

S

: -1
Q"‘i (xa- 20, qu inb&rp%t? {a fonclion .‘ (4 - ;. 2z, ) @ux
: b \ i -
POH‘ltS (JT'"{""ZS.)' ‘”m;.t'zi):"" (nmi.mi,zj) ) ca.d.
qui  sabisfait
., (=) ) ( T I )
t2.4) m n"‘,‘:"'zi' — 1‘3""\‘."-21‘ y = 00,0 md
HKPPerns (1u?.
Voo (X .
e L la )= L (1 T ) ) ,
i | - xl"zi U"m‘.,‘ (ZJ )
m. ] )
1
y — 1 (e- ) e ({0 :
ou Vi, () = X e Zlei'“ (,'X }

== ujutre part remorquons  que {o deﬂré de Q"'j por




rapporl o ea variu“e x: est wm.

ﬂmpil‘n oo,

5& P (x .., x. ,z,..,2,) est e Proéuil

(mt""‘mn) 1’ ..‘ » ) s.

des pa?ﬂnsmes Q,,,‘ (x,,z.), sz(xz,zz) o U tx,2)

alors f’m‘.,_m, sera ¢ po%néme d’ interrotution de
1}

. -1 - . 1
[a Fonchon (l-x‘_z‘)...(i—x“.zh) , %ux Pomts (1'\',,,“,“,

n ( ) Ty
s m ® ] $§° n ) Ki=0'1'2'.'.’m1- .

LY RS

éoit wanfenant JB ouvert == (E“ el geﬁ(jt)
bupposons que } s ecrive dams un voisinage U de 0

{ on peut  supposer que Oe IT ), sous o forme [l .. ‘

¢ Y v, . - i

w) =— 2 « ww Assocxons o f une |

' n Vereos ¥, 2 0 Viase, ¥y ’g n , |
forme  dinsaire A, definie sur { espace des po- |

-~

anf}mes x n varia“?& comchxes , tomme dans Ye premier

pour bout v, = 01 2

(2.3))
v,

A (x’...xv" ) i— «

F b » V"_“.V“

Veir  ausst lo celation we du Prgmicr c‘lapitre.ia fonc -

tian

(2-".) AF( F:(m‘..“'m“‘(xi,.-nx“)z‘)""zn))

“ Fu.isque le deﬂrc’ de ch,,...,m,) ,pur repport «
(:,"\aque variable X, est m. , son degre par ra,PPczrl
& la  varialle (x,,..,%,) est (m ,...,m,) d ou

Q,- !IP’JLQ“OY) du C"xoix de ?,d notalion F(m“...‘mn)'
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S' tpreNe un aFFroximant de tho Fud.é de f .fa FO‘Y3-
nome
(2‘5.) \[‘meL,.. Lm_+i) (xl' "I"‘) - )/ j:i U-m‘l*t(xf) ’

ou

s « e”e
PP
4

des

f1

€€ pﬂyﬂname jéne'rateur de cet upproyimomt.

introduction

de

ces  deux

rotions et des proprléte's

Brezin-

ski

o@jets ?u' elles rePre'sentent st due &
)

. ’.
On peut Erouver une cexpressiom precise pour un ap-

Froximomt

A

de rf”n ]:ade' de f
- - )
¢ (“'Ia'zs’f--“'x,,.zn)‘_ (l-.v',,‘.‘(x, ) (1 _ Vs (x.) >> .
LY § - —
Vnae () Fo (2, D

n
= AF ( (i-x‘.z‘)..l.. (!-x“.z")_‘. (1 - Z_ u.‘"'u'* (Xiz +
1= U.mjv! (z)
" n
+ 5 Vo oa () U-méu("j) . > Ving s (x;) .
;5;2 1: 1 U'm‘ﬂ(z{‘) . U'miﬂ{ zj") y ‘r‘.'jl;ﬁz;; , e (z;")

1)

Vuir

(2], [3] (4] (5] wtlB]
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n
U"m..t (Xj) U'me,( (z?) + ; U.-li,i ‘X;) . U.vnibs (xa)
- - : ' ' = 1 -3 ol
P PRI a0 0y (2.
Umges' %y meto e i lap Al mrt mitt o )
{Ap
™ "(xl) U"mrq lx") — ... + (-4 )ﬂ. LIS (x,) © e Lr"‘-"(x"\ )>
-t -t - .Y (2~}
U-mcﬂ(zi ) vmutl (zr" ) U'm‘...l (Z’ ) m“d(Z“ )
_ N\ ( i ( f‘”“” | U'.,",‘(z‘\
———— ‘ . - - -
z, z, (x, - zal) (’C"'zn‘) lfm‘ﬂ(z‘ "
n
U-"l,.-n (x"‘) l /'
-1 - -i |., ¢ = 4
VM‘H (z,, ) (xt'z ) (xn-zn ) L';j
(z7") (z:')). v (X)) w (z7) . (z-)
MAT 3 e mal -1 ™.+l porom, vt b"i-f’“ i) ’
-1 -
U'm‘&l (Z‘ ) U-m . (Z“‘)
-4 -q
Umint 1) Uimi 4! (ziﬂ ) Vor ot (20 ) !
+ " o
(x-2z7") (x, -z )
n N 1
- - -1 -1
. S U, +1 (z, ). U.m‘_‘.a le) U'm;“(zi). u'mm“(zm),, v, ﬂfzn )
“-‘ i -1 -l)
U‘mﬂ(z‘) V,, ., (2%
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mal m_ sl

' (27" v (z7H
Z_‘ Z" '!)'m{“ z . m el
nal
m, m, A (-1) U',,,‘M(x‘) U-'".*l Ix )
. Z b4
1 " “
n ‘ ‘
! 2. (z')
+ Z Vfﬂ" ( z ) v-m-‘i ‘Z;’x). U'mi" (x ) “‘ni"*’ b?i
L= 4 1 [N
( x -1) (x -z~ ")
3 -z " "
- r (z7") v (z™")
U-m «4 (Z" ) - b""-‘rl‘zi m 4+l n
* 7
N ( )
z z
0 {m » ;mﬂ) i »on
Cmd A (Ffm m )(xi' 'x"' 1! Z“)> — ~ 4 1 -1 ’
v \s (z,..z )
(mat,.,maet) *
0‘1 on a FOSZ
{
A m, ", A (-UT v'm“(x‘)
W (z,,..z) : z ...z . F 1
tm,...,m )
L -1
' ) (x.)
U'm +1 (X") + + g U-m e (z ) Vm;_‘oi (Zb-g U.m‘+1
-1 - .
(x -~z (x -z )
-l Y -()
! MY - Ve (2] L W (2]
. v_mi"*l (z"§{) U.mn*" (Z m* L 4 » ,
Fy . . m“l wm ! ( -1 -‘)
i - 4 r4
(z Lz ) i=—z ..z . . o
(mtu.....m“n) 171 m 4 n (m‘al,..'m“u)
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N

W(ml verey My ) ‘ z". T z")

- z,...,z.")
Mg, ... M ) L]

tst  une ?raction 'downt ?.e nominateur

gst un po‘!j’n%'me dt o\egré _§(mp,,,'mn) ( par rappo.r't a Q,G’ va-

rio.“a (Zy,...,2,) ) . : ek 1 déimominateur gst
un pogjnSme de &eﬂré g {m+d, ... L) ( por rappert
a. 80, erriagf.e ‘(l“...,-z")) . Auw liew  done de
noter AF ( F(m‘,,.,,mn) (x o, .2, 0,2, ) pour un  op-
proximant de by pe Poadé de [, on  mobera
(m m ™+l m_+4 ) (z ,...,z,.)
40 ) 4 ) " F

Emmp?e (n=2)

O ! M ’
oif J’f, = (M Vo = T e e eskan,
ol makrices infintes {’rianﬂuﬂaires ( J’T,m‘jk, eC ).
. 2 i A '
‘Sl = (Z“Zz) € { ) Z’ # (.ﬂ'm“k‘) , k‘ = 0,1’...' 1 ,
2 -1
. z, # (n"‘z.",) ;K= 04 m, ,
sott Q. (x,,z). Q. (12 z,) {e Poi nome de deﬂre < (m, m)
.o 1,‘ 2 " I -
qun ml’trPer 1,0 fonc’clon H-1‘.2‘) 1. (1—12_2231 qux (mt+1)+
~ : 4 s 4
(mz*l) ants .2 (JTM‘,O [ Z‘)I UTMvi )z!)""l ( nm‘.m‘ ) Z‘ )
2 2 » S _d.
(JT,n“o 2, Urmp“zzv,,.. y T, yZ,) , ¢ est-a dire

klz )

th(n'":r"uzi)' Q'm (JT : z )= (4_ﬁmt.k.'z4i" (1_n:, z )-‘

bml' mainfenant  IC un ouvert de @L' 00 o Feﬁ(jt)
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5upf)osons que gas’ ecrive dans un voisinage de [ sous lo forme
v,

E("fa:“’z)) = = O(ny W:'.sz. Associons & F un Foncl’ionnd

. =0, % ) .

meaire AP ddfinie sur 4 espace des pofjnames a £

variaues compfezes

pour bout v.= 042 .., (,i-.-l,Z),
Y, Vz F
j\F ( Zi ,Ja. ) = un ﬁ;ﬂ

sz(xz,zz)) s appe”e un

L.O. fonch'on AF ( Qm [ x 4 )
e £ . Le poz nome

approximant de tﬂpe Fc:de'“:i

RN } )

¥4
V(mﬁi‘mzn)lxuzz) = )/ "=1I U-'m (1')

-

ou
X’ € @ A {Dj 1 g '
v ‘(I~):= X]..Ifo(xj'nm:,ki) ) Yjem\{o}

™. )

8Sk 92 Po

%nSme ﬂe'ne'ra)ceur de cet approximant.
i e‘ on pcse

A

(mhmz)(z“zz):z .z, . \

™ m, /\ ( -1}',,,’”(11),!}',,,’“(22)1'

A " . ¥
+ Vm e (7)) Vimgag (2;) + Vin ot (z,). Vi, .y (2, )-v'mm(z‘ )_1}',,,”4(11 )
)

(x,-z"'). (x,-z7")

A
(2 2% R * )
(m‘ﬂ,m{n 1072 =z Zz ) (m‘u,mzn)(zs » %, )

on  brouve Fucifzmznt que
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W (
AF ( u”,‘ﬁuzt)' DM,(xz'zz)) = " (my, my ) thz)

-4 -9
(%"

(m‘+{' mzyl )

(,porce fue U (2.0 (x,,2) = ! .(1- %.‘"‘.)).(1_ Ui, aa (2, )>
1 1 4 ml )2 ) e e

-4 -
(4- %.2). (1-%,.2) Um’“( z, U1 (2)

O vérific donc que /\F(Om(x“z{).oml'xpzzﬁ est une Fruction rakiomedle
i 2 , , .

dont fe vominabeur st un Polljname de dojre s (mm,) el {0 dénominabewr
est un PJWSW de dzjré < (med omad) m

E‘tunl’ donne une suike {V’m‘,...,m"\(x!’"'lxn) ym=z w2
ceym =42 ] de po%n%mes ﬂ[nérateurs , M ¢hudiern fo converﬂenoe
de o suite (M m ek mad) s me 2 me L2
.,an,Z,...j M et faciﬂe de  voir que

(2.6.) (m‘,_..,m”/m‘d,..., m +1 )F (z,..,z) =

n

my Ky Yn.,, Kn F v )
‘ " L))
_—;Z.U (H.Z(...(Z-_U (Z).Z_.Q' zZ .. Z el
k‘= o "ok V=0 k=0 "mFn v, =0 Yo Yy 4 »
‘ C om0t 2 017 ‘ ‘
ou z=(z,.,zrel m=04 2 . om=0LL 2 Ty T

sont de  fonctions rakionnelles de 2 daterminges por les coefficients

de V

(v .Oh o dOﬂC ,

oM,

(2.1.) (m‘,_,.,m”/m‘-ol,_..,mn-oUF(z\ = AF (qm " (‘X;Z)) )

[T RtLL

Qt on 'PCU} u'ppf{qucr 225 rC’SUX‘:(ItS du PI’CI‘HiCI’ cglapitre , POUF B@S QPPFOXi-
manks de tﬂpz Pade,. In « Xa ”m’oréme suivant

LA Theoreme

Supposms que T est un owvert de O contenank 0 b veri flank

gﬂ deuxieme version du f%éoréme d Eiermonn .
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(1), Soit { V‘*f*,f!.---.m“-ri,g.x . =y. T—T (x ;)

Myi
}/C (:\ {U} ’ U-qu(zj) f— Y1 . |n:o| (X1‘.T\'mj") y € Q {‘D‘k
'm1.-.-_0,5,2,_,,'mzzl),i,?.,,_, L. ,m“-ﬂli 2, .. ‘k
une suite de Fo[ﬂn?)mes ﬂe'nérateurs , telle que
kgl
-1 -t o
[. Zv,,«z LU, (2o Y u (x) v (z70)
vm v FONS § -y '8 ™, e M vt
m,t,...,mjr
n
v, (2L — 2 vz )
Li=4 , V%4 My 2
-1 -1
. U'm“l(z;_i) u-m.(x,;)_ v’mm(z:;”
-4 -{
vlm,.- ,m )(Lt 2 Jzn )
(2.8.) -t "
ooV (zp )Vt v, (2]
v, (2 + L.
n+i ( )
L+ (-1 v',,,‘(x’) S 0

uniformement dans tout compact 47 un ouvert w c— (

tontenant Cx {D] . Alors |
(2.9.) Q{m (m,,..,m /'m-ol',,.,'m +l) (z) —— }(Z) ,
i)™y 4 " $ " F
! g
uni forme,’ment dans tout compact de
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hal
?
{Z — (Z ,2"5 € q: )
n
- -3 -1 -
r ¥
Y-I»m ; U-"ﬂ‘(zi)"'b"\i_t(ziot)‘ Lmikst )- U.“ii.‘(zlv*l)".
m ,..,m
3‘ 3»
n
- -4
(27 = 2w, 2D
U',m“ iz 4, i#i ™y 1

Vielopn(m) .. VI e Dopnim) JaT

(1), buPFosw\s que {a fom:tion

(x,2) = (x ... x_ ,2,,...,%Z ) i — Qsm
) — g1 n !/ 42 15 n ™ -“'m
(T"'r'"f‘r (f:r'.q" 3‘ f 3’. L
-4 -t :
\ ;_u:,,s(z‘ ). .. lfmi-i(z‘_t).lfmi(x;). w,,‘*fzm)
-1
\/(m“ .,M“) ( Zi )
L]
i e
Ve (2, )~ « (-1) J,,,‘(x‘) U'.,.“(xh\ "3
-4
z_ )
n

est combinue sur un ouvert W C—— @ . qub contient

€ {o} .




== imonsiralion

(1), 5oit P (x,,...x_ z 2y e pogﬁn?me
i

(m‘,...,'m“) o Tyt Tn
i . . . - -4
d’ interpolation de o fonction  d-x,z) . (1-x .z2))
aux  points (Jr,n“m,,...,nmﬂ,x”,zi:...,z“) , xj-.-U,{fZ,...,
mi ] comme om P « de]'o. vu au  début de co

ParOHrQP‘?‘LE

('m‘.,,,'m ) ( xsn"':xn ’ z: "":zn)

. | ) -1
(l-zi,z‘)... ll-xh,z”) .

(1-———————%‘*."“’) ) Lo (1 L STRLY
U"m,-»i (Z;!) U.Yﬂ"-rl ( z;’i)

En fuisomt {es cugcugsion Frouve 3rzxce x (2.8.) que

le  suite { r (x ,...x ,z ,...zY - m =1
(m“...‘m") 3! TR R A ) 4 ’
i,z ... , oo, m_ = 04,2 } tomverge  vers
U-x,z)V o (4-x.z 3" ( uniformément dans tout compack
d?. w ) xvorsc,uc. 'ma 7® M, 7o I L o,

ch’ aPrEg ¢s r'cgu“d{s'du Pzrmier c?ulpi’ire ,p(Z..s.)
est vVeare dans ‘YGS Compdctb de j (w’,j\i) ot
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— {Z:(Z1 ..... Zh\ € QJ“ (5;‘“ ,3;1 T, ., ,Zn) e W 5
V35 e Usprt®) Y3 e Bipe o)
Mms

j(w',i) = [z;(z 2.) & Q” y

vz 4 1 ¢ a4
it ,"’ -1
A, Ay V{m‘ .... A (z°,
nel =
AR A . st
’ z;‘)
V§j€¢‘pqli3,...,V5"e{\Frﬂ(it)} ,

d ou Qe résuﬂtul’
io. Purtie iy st cune COnse'c'uence imm -

dinte de Aa For’cie Gy
_

C%urs 10{ suite , om o\onnera c’utfﬁucs

exmmPn»es a’ & pproximartls de by pe Vads &% o5 “PPQ"'
quera {e theoreme [ 4.4, & ces examPQes,

./A/‘ aLs auparavoml' ,pre'sxmtOns un coro”aire
mmédiat [ mais  ubile  du thiorime 144,
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T héorime (L41)

Ooit [oune  Fonction Lofomorpﬂlc dans A”O;J)(ou
dans (Ez) 5i {e,s of nomes éne'ra}ceurs V (X x)
F \‘1 ﬂ ‘mhmz) 172

y. U‘m‘H(xt). ‘rm”(";) (', ou Xe @\{Q'B et

vm.u (x. )= (x.- ,rrm‘. o) (x.—nm‘_ e (x.—.n'mf mﬁ ) ve'riFient:
4 a 3' t ‘: a ’l t
-4 - .
Lim  Um 20 Vo ) ¢ U (000 (2= Vi (2,0, Vi (35) 0
m - J
A= V( (z7' 2"
......... ‘m“m ) 4 + 2
2
m, -» o
y)
)

. ’ q‘ N
umForme'ment dans touk COmPuot & un ouverb w%c ,OlLH

tontint €% 0y | adors
m{imw (m‘,mz /mﬁi'mz*i)p (z) = f(z) ,
A |
3)‘

U‘ni’:orme,menl' dans toul Compact de

-4 -1 -{ - - -
{(Z, z) € @2 ' Lm v:mt(z‘ ) sz(gz )’U""tui )'le(zzl)-U:'"t(}'ii)'v‘miﬁ‘l)-o-
"2 Pom, e o
A (z* z)

(m, m 1. 72
2
'mﬂ-yoo

’L

V3,6 Copr(0) | v, e Ceopr (00,0
(resp. Sb 3::0 , T7'0 ) }

2
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[2 esk gien tvident qu'e fa préscnkution des llw)o”liszs dans
‘[25 Théorémes H‘i 11 (Hii)/ est imPfiCite T

n=14 , o rela“on (28)  devient  bout 5'1mﬂemml‘

f'l‘m v, (%) —1 D
m v, (z™) ’
bandis que £7 ens_em”e dans quueg , pour bouke [e f(LY on @

m mifi'...,m”i'l)F (1) = f@)  (uniformiment doms Fout

lim  (m
My 1o, My

comloard) , st de Qu FOrme

gy n

el lm 0 o yscCo |

” v, (z")

azm, gorsquc n=1 o a foub interet Pruh’?ue o considerer
b 0 ukidiser cvs thiorimes b & me pas cﬁlanju— los enomces
de dours Mpokkises. Bourtant dons Lo cas on ™ n>1 o ]aré—
fmm modl'fier les tnomees des Theoremes “li et
H{i)/ Ainsi ,o‘anb ¢ (oS 0 T?léoréme Hil sera
rtmpzacé par }o Theoreme 11.1.2. , donk fo forme est

rzgativcment pgus simph.

H i L. Tmoréme

n
Soit T oun owert do € Unst) conbenont 0 et virifiomt
Qu deuxieme versiom du H‘liorémz d’ Eiermann .50'14 quss!

P(m m,(x,,...,x“,z‘,...,z") 82 pozﬂn?)me d 'mterpo’iqhm de 80!
4

17771 .
n

' 1
aux Pomts (JT,"“K‘,...,JTM“"{"IZU

fo‘nchon (l—x‘.zt)—i... H—X"Zﬂ)-
z) o k=012 o me
"5 1 ki
upposoms  que b suite {FD‘ (%,,.., % Z ..z )

Wm0 Ty 0 Ty By )

-4
m=012 . .. m”=9,1,2,... } converge vers (4—xi,z1)"... (4-%x z)
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2n
umformement dans  boul wmpacf i un ouverl’ we="_0" cml

enant
{ } ‘YorS(iue ma ad

% T
0rs
m),z_tjt’?mz (m‘,...,m” /m‘+l,...,mn+i )F (2) = f(l) ,
! f
umformement dons  tout compact e q (w, ) A T o
m a Posc
ﬂ [U)’ jE) t== {Z: (Z‘,...,Z”) € @" ; ( 3;‘,..., 5;‘, z .., Z") E W

VS‘e ([\Fri(jt),._. : Vshe [[\pr"(i)]. [ |
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S Z Quab‘c cxcmpYes de convuﬂemc des aprroximunts de tﬂre
Pads¢

i« E mmrle

e ——————
e e ——————

f)oif lo suite de P°lj"3'"‘5 3e'nératc,urs d’ une aPFroximah‘on de
tl“se Fade  donnie par

(2.10.) { V(W‘““mﬂgx“...,x“) — Y ‘j-.-} U-"'i’(*xi) ) |
) by fe €
XE ‘{0} U'mjlxl-) = (X.- ) , € ;
mo=0,1,2 | R IO S
O'n a Lu Propositio'n suivante

HZ‘: . -'LDroPosition

50“ G un ouvert de ([ﬂ‘ comme dans Lo
”’t’eor;me II.4.14. © soit owssy lo  suite (2.00.) 2t

fe ().

5upposor.5 que ies approx‘xnrurts de t\jp@‘
Fade de f , dont B suite des polgn%mes Sénéra-
bturs  est  donnee par (2.30,) solent  mokes

(m,... m /nlﬂ'...,m“d \’ (z)

m‘:O,i,z,... m,ﬂ:o,i,z,...

Alors
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' | | lz) — | (z)
m‘{,f.'.',’m,, (mt,...,mn '/m._ e, M )F z l: z
umformemmt dans fout compact de z=I(z, ,...,z“)efﬁ .
.y ' Sunp B , oo, M } :
3.€ C: pr.(=)
- P

(../_’u demonstration est une onaQicatzon dicecte du t!we'-
orsme 1044, )

O‘n voit donc que les approximomts de tﬂpe Tads
-1
COnvorﬁent vers f ((z ,.,,zn)) ,  Si Zj AN ( /%17
|34, A0 /E/
B € @ pr(iE)
Alﬂbl Xorsque n=2 b s Fofﬂ'nomes e-
nérabeurs d' une approximation de type Fadé sont-

d\mﬂZS FOF .

'm‘oi

mid
Vrm,u,mzm"‘u’z) =Y. (z‘-ﬁi) . (xz-ﬁz) :
(,Ye‘ﬁ‘[{)},/gbe(f )

{!t 51 FG O(Az(o,(ﬂ) , QXOrs

lm (m m/m+1 m+i (z) f(z) )
m»co

m
z»w

uni formiment dans  out compack d¢ {z:(z“z)EAzW;J-);

L 5 -t - £
4] > |5;IZP& ]_5; L ]




Oi fe 1(CT) | o dors

itm (m“mz /m’*i,mzwl )F (z) = F(z)

m-»oo

Yn+w

uniforme'meni dans  foul compact de

{z-(zz)e(rz |Z~.I>l'g£, =42 X:—_

{z=(z“zz)e (. z;‘/e/ A(%HZ;) ,i=1,Z} .

Q De Ya ProPosiiion 1.2 1. décougt {:acigement
¢

| 1.2.2. Coro”aire

e

,‘SOUL ST un ouvert de (I:“, comme dans 23
t%éor%me [.4.4. , v‘érifiomt

241 F,—j\jt)___:{zie(ﬁ; Relg )L}

23 € {\[0} ' j-i 2,... n ; soif ausss lo suite
a1y et fe 0(5\’_\

, Supposons tou]ours que Yes aPprozmunts de
t\“se Poadé d2 [ | donl la suile des pogulnomos &ene-

rateurs est donnie Par (2.10), sont nohs
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(ml'...,m” '/m‘+5,_,..m“+l)r {z)
L .- .. " = ,
\Agors

. - (m“‘_,,mn /'m‘d‘..,, m"*l )F (z) — F(Z\

/

un{Formément dans toul’comPact de 2T . Fn pfus)

i
-M,...m" '
(”,,---;mﬂ/ml*l,--.,mh*l)y(z)-}(Z)I §r<l,

R K YT AT Y ET Ty
{-r? L -r2 {-r?2 {-r?

N ervtmrer

szfémonstration

ﬁ - e
n- fois

Fuis?ue {31-.1 )'31-6 ‘f\prj_(jt)}:_—_ A(gj)
HJ') on constate 4’ apris fa proposition I[Z*, que

.12 mv&_?m”( m M m‘+l,...)m”+l );(z) femond f(z) )

uniforméme»t dans tout compoact de {z =(z,,..,z Ye JT

,z';-lj.|>|gj.l Cofehz om0 Mas

tomme

]

-4

Wb ] e Rl .1 ,
2

(wac et .ﬂe«:’\
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lo limite (z.12.) est uriforme dans fout compuct de I
(et éaa@e i e )

our Ye reste  de {a déwomstrution,il suffit
(1)

d2 raﬂmuer que

{Zd/lﬂgl N o b r.\ﬂi\")

Ty = 2 2
Izi A Lo b-r
B
2L [Lxemple
50” lo suite de pogjn;mcs 3én€ruteurs
d’ une aFProximation de tﬂpe FPade : dormaee par
(2.13.) { v(m’qi,...,'ﬂﬂoi) (xi ..,.’J“‘ —_— y’ 1‘__{ U"M.o-i '( xj) : )
v - )
. (D)
ye ([\{0}, Um‘(x):_l, [ (x - 1) , e (
! (=0 i 3 4
m‘-_-D'i.Z,...' ) mn- 01 Z }
p‘n a 'la Proposition suivornlie -

[.2.35. Pro'f)osition

M Vair \.53] ,Lemmz 5S4




5upposons que JC sk un ouvert de €7 comme
dans e thiorime 1AL et que les approximants de

tHFc Fade de f e 0()  soent notes
(m’,_,_’m" miﬁl,...,m"'fi )F (z) ,
m=012,... , o m_ =042, .. : la suibe

des po!gn%mes 3énérateurs de tes aPPromeants est
la suite (203

() . :5L jt- = @n et

)

)

(2.14.) Yim ﬂ(-h: g __—_—__U ( j:i,z
i

7o \ ! ’

bim
m,,..., m (ml"":mn/mt*l:”')m“'l)F‘z) pr—— ?(Z) s

un{formémml' dans fout compad e (7

(i), \5i P — q:“ et

(2.15.) tim 2(-;) _ g; #0 ('j=1,2,...,n),

1 ® !

QEOFS

mgtm (m“,,,,mﬂ/m‘-»l,,_.,m“,l)Flz)_:—-_... f(z) ,

gyeeey, M

uniform:mmt dans bout compad‘ de

{zte(t/]:\e(z‘.z‘\ < %} x ... 0x {znem/ﬁe(zn.ﬂn) <1£ } .
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)

D{’. P[US

: = --l l) (Z)
‘[tmm“ ‘}(z) ('n'l‘,...,wrn»/rnL prnviy MIGEE B

1 <r (<1)

Ve A L r.lell“),,_‘,g(_ i HH)

i-e8 {-rf

i b , pour j':i'Z,...,n 3

(L'Kj*S) (S) ( cdy

(2.16.) o = ¥,

V7o !

u?ors

lim —
"”’1.:-»"‘.. (mi,...,mﬂ/mt-rl,...,m“d )F Fale f(z’ )

uni formement dans foul compact de

(e € 24 L0 el /gL

-3

(n, ¢.a.d. PR 1 {ﬂ(f)/id,i,z,...} a x;

points Limites Y(‘.ﬂ,... X?‘-n . pas o“isu\oiremenl‘

distincts .



( P . reel Posik'f) )

= S| L0

'f e €~ pr(i)

/ .
=3 gmonsiration

(). Iuisque f st une fonch'on entiire,

{(S-L..., 34) . 316 ¢~pr1(jt),...,3ne E\Fr”(i\}:-_

) { [} Y n

— {(514,-..,3,,-1) 3 e 00 S eﬁ\m}z

Lo e ¥
<
Comrengd

725) uprgs Qa PremiEre partie du théorime H{‘)

f(n - lm‘,...,m“/m‘d,...,mnd \Flz)

!im
™y, m

= 0/

2

uniformémmt dans tout compack de

.o ) ()
izieqz -,j =012, , by ‘&1 < z‘-Q‘

IVLZ_L:})&

X . v . X

x {Z.h€¢ ;Ji::O,i,Z,... ,t? |2(:)< "

.a‘j’l Vizit |




et 3r&ce & (2140, uniforme'mmt dans tout compock de

(L), [:Ommc dans (L), , on Prouve

0

m——— )

F(Z) - (m,,...,m“/mtd,...,m“ql)F(z)

uniformément dans btout compaoﬁ de

[z,¢ € Jit-042,.. kg Ol v o

<

g(ly

n

< ”

-4 K .
S vl

c{z,e € it =042, by

Ozjans {u demonstration du coro”uire I[ZZ, on

0 ve que

> F\z(w.y) < _IE,

ey
( we C qu: )
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O'n constate que

lim

Myreess My

f!z)-(m m/m«»l mfh (z)

uniformement dans foyt compcrot de

{zie(f, ;ﬁe(z‘.ﬂ’) < ,;_- } X... % {zheq; 3Re(zﬁ.gﬂ) < %.}

-Ze reste  de fo demonsteation de b Purtie

(ry. est  une conséqueme du coro”aire

(i), OZS‘ uprés Qe theoreme 1041

u'n'\,}ormément dans Loyt compad'de

{ z=(z,...,z e 3C

[.2.2.

mg.‘,:'m (ml....,m"/mul,...,m”v! )F (zy — F(z) '

Mypeee, My j,x=1
(§ £ %)
‘—mj_- LY -
- 1 1 )
i=-o (35 xi) Y (3 -2‘) +
]_‘_—t- (Z;.‘- L(t)) N ( z A- ‘h))
ol = mé )
+ (‘i) . {20 i=0 ( h 23 )
2 o -4 @)
(2 1%)
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——

VS,e(\Pr’(fﬁ\,... VI, e € pr () }
Car conséqueﬂt )
'n,.Q.f.":m,, (mi,...,mn/mtql,,..,m"'el)F (z)y — F§z

uniformc’ment dans  boul compac’t de

{ z=(z,...,z ) € ac . pour tloul 5:1'2'...,71
om Q m;
T8
(2.47) lim i;?\ ! SU < 1
m./® ‘——]—T (zjl- QJ)
Vi elopetm), .. YT e Copr () |
~M0;5 ki -4
[T (372 ™)
(2.4F.) ¢<——> oo 3 2(5. < 1 (, VS‘e'
-4 )
l._ | (zi ) a\
€ -@\pr‘(fﬁ) L VI, ¢ L. Pra \f\i\)c_—:-_»

k-1

— e [

3j¢ € pry(sd
Wy -4

‘r—u-f“)\




k-i

(> ' T_‘- (l-‘ “) ’

Sup
S;€ € pry ()

bv

ﬁ (x;.‘- ¢ ’

1=90

-4 P — :
< > Zj / L (r;) ;4 ow Qe résultal,
- |
?
= E.Xem]o‘zﬂ
Soit ga surle de poeﬂanes je'nérateurs
4 une uPProximotion de {”e Fade : donnee par
(2.18.) { v‘"',*iw--.'",,*“ (x, ... y ‘I-_-[U'. ‘(zj) ;
m«rl
C {0} + ) t=—— (x.- y !
YG, i]: mjﬂ X] L /=== (XJ 42,“4.*‘ ,
2,,j+,e¢ Coms0 b2 o m 042 )

-ZQ' démons\ratwn de Qa proPoschon qut
suit  est tout fuit semHaHe a  relble
I[.2.3. des Partics (Y, el ., de fa ProFosdion

[L.2.4%. Proposihon

Soit fe b(C™). SuPPosons que les approximants
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de tﬂpe Fadé de f, dont do suite des polan’bmes Séne'ra-

teurs est donnee par  15.18.) soient motes
(m"__,,mm/m’d'..., m +4 1 (@ (,m‘=0,i,2,...,...‘mhgu,l‘z,...).

Gr. O

(2.13)) bim ﬂm. — E =1 ('j,i,z ‘n))
mJ‘)‘O j i
GQors
m‘!‘:".‘,m, (m,om, /mad o m ) (2 = fy

uni[wme’mmt dans tout compud de €7 .

. Ot
(2.20.) Lm Qmj—;ﬂj;éo (,j=i,2,,,,,»n),

m.2
§ ©

QQOrS

f(z) ,

m,,...

Q"‘"'Mn(m“...'m"/m‘-»l ,...,m“*i)F‘l’
uni formement  dans lout compack de

€ etz t)e L fa o e Rela e L
B plus,

L i
: ( My sMn <r (< i)
m}itn'm‘“ f(z)- (m‘,...,m“/m‘d,...,m“-»l )‘ z) =

Vee A(sibl;n s ) NG S )

1-rt 1-¢? {-r? {-rt
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41" é—. E xfmlo[f

Comme dernier exempga choisissons pour

cg\u?ue toordommee X (,jzl,Z,...,n) [zs ziros
(2.24)) '8,,,_;:: €os _2..i_+i_n (’I::D,ll...,M‘)’
i’ Z(mj.m !
mj:O,J,Z,... , des P°?ﬂ"°me5 de [hegjshv
(z.22.) Tm_ﬂ(xj) :—— 10$S (mi_arccos xj)
!

\/‘utremenl‘ dit | choisissons  {a suite des Po“names
Sénérateurs de | aPprozimuh'on de l’ipe FPade |

comme dans (2.23.)
b gl
( C — .
2.23.) { V(m‘“'m,m"*“ (x,...,x,) ___X|“ met (X))
m 1
Xe «:\ {0.& ) Tm.yi'('x-j):z (=0 (xj- z'm.‘i)
= i
gm,i comme dans  (2.21) ; mizo,i,z,... ,
5!
mzzo'i'z,...'... , m“:O,i,Z,... ‘ﬁ

”ZSo PropositiO‘n

Soit fef(aT). SuPposonS que les appro-
ximants de t”u Pade de |, dont Lo suite des poglj'

- [4 4 ’ . - 4
nomes Semroteurs est domnnee por (2.23.) soient moles




(j w2 o 0=1
RN R ;n 7:78 i) _. _ (
“iduvg 3" . > AT « p“ . 3%z | x
(3B) @ (A 1} Aﬁh:_l%v nS-_.:_ I ) w
% . L[] - x&
CprTw) T 0=1
Ry (e T )em -0 Co
§ ¥ ‘
X uh.&/ 3 | g < *u ¥ 0=1 . 3 Z
sepa v TR I 3

uﬁ u..:oms:s .,_zﬁ supbp #psswsui..c:

[’

‘ . . S.....«rﬁ.
] = oy et e 1)

\44: oEm..owJM np o:;m vgw_.c.;._m bw ww\_mc M%

:Q;.aﬁhuw:a&,m&

‘ Eunvma,wuhm
.«-"“m_ ) dng

+

.h _¢+Tﬁm

o

1
ap 3am§8 jnaj suop judwawsofiun

w. ...
w AN

t an,.w s ﬁNwmﬂ.—+$E~....m¢«E\$E.....«Ev Euw

$J0
AU DUV DU ST DU IR S DOy PO S 3 R Y 4_.:&?::\...... e
pu_a-s NZ-s,E:,sT\ )
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( "_ c (thl )) )
l=‘~° i oS 2(’"&*“ < 1 'Vsiem\Frj.(i),
| - A Vom =012, .
iso (Zi c”(zrzr:a;m‘“)) mi= 0,12,
( , 4= 4,2, 00, )
<
-4
Su . - (2£+1
P ' 5. - cos Z_Fju) n\), <

Sie E\F?(ja)

bs 04, m.  m.
[ ) j 5
]:uisque ,
-4
S-up lsd-COS(
3i€¢\prj(ﬁt\
sup

e Crpris

- .
Z. - C0S ( 2yl :r) ’
4 2(m5+1)

=01,2,... f=1,2,...,n
et -
R Y N B S|




-4
z. - cos(
1

izo'i,...,m"

om lrouve

2.+ 1 ]T)

?
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<

m.:O,l,z,...
i

Ye résu[tal’
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Queﬂclu.es remarques sur fe deuxigme c‘tapitre

Les notions ot {es rcfnkions du premier paraﬂraph de cf "cgm;;i—

-tre ' concernant 1es arproximomts de tHPe Pade cons-

Yituent une 3e'ne'rafisalio'n immediate  eb  condensee |

des notions ef des relations | qui, corres}oonc\ent aux
tas n=} et n=2 et qui somt deja étudides

535lemuti?uement dans [2] , [5." [LT]) (5] ot [ ]

e bhioreme L. AA. o %k présenté et démontre

2
da'ns fe cas 0[1 n=1 et pour un ouverl tonnexe

de (€ ,ontenant 0 dans [9] (: thiorime 4. o
son corollaire D, ) . Les quatrc exemph's proPosés
correspc’ndent otuXx ezempqeb du paraﬂrapg')e 4 ,Je
[3] ans ce trovail , Eiermanm Prisente
Qussi  une  Serie de remarques et de références
(. pour n=1) que lo licteur interessé peut

co*nsu“er.
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RESUME

Le prircipal objet de ce travail est 1'étude de lu convergence é'une suite d'appro-
ximant; de type Padé vers une fonction holomorph: dans un ouvert D de C", n y1. Dans_
le cns ol n=1, des vésultats ont été apportées par M. Eiermann, grice 3 son théoréme '
qui constitue la généralisation du théoréme de Y. Okada et qui précise le domaine

de convergence d'une transformation de la suite des sommes partielles d'une fonction
holomorphe, dans un voisinage de 0. Si n)l, il y a deux versions du théoréme d'Eier-
®wann, qui ne sont pas toujours valables. Ce travail comprend :

®) une dénarche qui consiste & s'intéresser en prumier lieu & certains cas typiques

2 savoir : D est un polydisque ouvert de centre O, D=c". WNous montrons que dans
Ces cas les deux versions du théoréme d'Eiermann sont vraies ;

b) L'étude d'un exemple d'ouvert pseudoconvexe de Cz. dans lequel sucune version du
théoréne d'Eiermann n'est vraie, ainsi que 1'étude de’quelques cas particuliers ;

c) Le théoréne d'Okada.dans le cas de plusieurs variables complexes ;

d) La réponse au probléme de 1'approximation d'une fonction holomorphe par une suite
d'approximants de type Padé, lorsque la deuxiéme version deu théoréme d'Eiermann
est vraie,

¢) Quatre exemples de convergence des approximants de type Padé vers des fonctions
holomorphes.
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