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1.3., on cxamincra Pt cas cjinira! d '  un ouvtrt quttconqiie 
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!utPqurs diffirrnrti cniit I t s  cos où n= i t i  n, i . 
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0Yl e c r i r x r a  W r c x .  5; j =  i l ~ , . . . l n ,  
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4' rns~rnBP~ [ 5 c C I - j zil . . .  z .  z "  z ) ~ ê  n- 4 
1 j - 4 1  j+ j l" ' I  * 

( 
/ 

kt! 7u4 z i l - - . ~  z. p i ,  3,  z -  ... z 1 x ] . La f i n  p i '  1 h 

d' ane dirnonstrakion sera notir par i 
références p a r  [... I . 



CHAPITRE PREMIER 

DOMAINE DE CONVERGENCE D' 

1 UNE TRANSFORMATlON DE LA , 

SUITE DES SOMMES PARTIEL- 1 
i 
Î 

LES D7 UNE FONETION HOLOMORPHE. 1 

rl 

d o i t  a UV O U V , , ~  d t  ê O ,r ,+i m ~ t r i ~ u  i n f i n i e s  

J-(z):= ( L , k  ( z ) )  m=o,4,* ,... ; V=D, , ,2  ,... , Jv (LI- .=  ( rm,K(z) j 1 , , , : o , ~ i ~ l , * m  

1 
A , , j 

o i  omIK c t  ir j= f , Z  )..., n ) sont d e  fonctions tompltxts de 6- , 
"'IF 1 

pour tout  m = o l i , 2  # . . .  r t  pour tout * = D 1 î i 2  ,... 5i ~EO(T) 1 I 
tt s' &rit dans uq roisinajr ' dc O , $ou$ I n  formc f ( wi l . . .  ,wn))= 

I 

in I 

& a  , . . . ,  vns0 5, ..., vn w3 ... wn alors 10 Al,, - tr~n~forrniltion dt i 
5uit t  drs rommcs particIhs d c  [ , dons un voisin e d e  O, stra l a  suitt: "9 

l 

P Our r G  Cn I t and is  que l a  (SJ (2, 1 ~ ~ 1  J n JI/U 1- transformation do l a  s u i t e  
de5 S O ~ M S  Pclrtit!PtS de f , dan5  un voisina e d e  O , s c r o  % sui t e  : 4 



P pour I L  é* . Ctn~idinns enstm 8 1 ts : 

d FA(.) := [ PLT ; I u  Azi-trani [ ormo t' ion d j  c a s u i l e  des sommer pli-  
&!es d e  toutt F E  B l l i ~ ) , d ~ ~ ~  un ~ o i s i n a g c  de O , e s t  di finie $1 eonrer t 

' . 4 
, O d a n  O O dt P ( ) 51 - -  ] , 

%! 

PA 4 [ - I  ,..., J- (,) := [P'L x 1 . lo i . K ( ~ , . . . ~ j l / i r i  n 1-trolm[ormaIion dc !a 
1 

'dts rommes P arlitPPts dr tou tc  !(TI , don5 un voisinogc de O ,  ut 
v 

délinic II  convtrgc vtrs f r z i  , uniforrnimtnt dans hut tompad de P, 
!or5 9 U t  m - , D l . . .  r n - @  1 . 4 1 r 

1.P. d i - t . POSDIlS : IntrorIui5ow naintrnonk Pu rntstions j i  an u i ircro ans o s u i  e. 

c t  CR,,; tn on i r a  c i  ,utIgue5 damoints , gui  sont 
n 

tomktnus dans Ei,,(U\T)l ou dans E J V ~ , ~ . ~ , . . . ~ A ~  ( - )  l OCX))  . 
P 

POur I' i n d o n t  , ra cPon, quc si n = l c t  s i  PP - ( ~ m , K ~ m = o , i 1 2  ,... ; ,f=O1, ,..., m 

1 
-"!- 

t s k  tint m o t r i a  trion uloirc dt tansIonks tom? c w s  on a 4c risultak suiro,t ( l i i  1): 1 
Wl K 

' ~i 10 ~ u i t c  [ Lx . L z i  ; m - O , ~ , P , , . .  1 tonvcr e v t o  [I-ZI-', 
W=o mlk ~ r o  4 

uni form;mtnt don5 IOU t ~orn~ad d' un ouvert H - ê , q u i  contirnt 

Ola!or, 

fl s .  3 .  n , ~ f l  ( P ( X ~ \  . f i  

 PX 3 P Z  

(G.T.) 

/ 



9 2 .  Les  ta, d p O! y dis 9 uo d o  rentre D e t  de C" . 

Soit in+[) miitriro inrinits àt fonctions rornpIcxcr sur 6" An:= ( ~ . ~ , i ! ,  

A 
W = O , $ , ~  ,...; Y=O~I,Z,..- 1 J5(z) := ( r ~ l K ( z ) ) ~ = O l t 1 2  ,... ; k z O , 4 , 2  ,... ( , j  = 41Z1... ,m 1. [ o n s i d k ~ n ~  
Its s u i t e s  dt [onctions à Zn varia%!eS cornpkus . . .  : 

Evidtmmtnt  , si 445 mot r i r t s  t z ~ o r i t  trim J o i r e r  (,j= ~ , Z ~ . . . ~ T I  1 0 !or5 1 9 

Zn 
n a i on 5uppDstra u t  w (A,.)) < r i  I'ourrrt maxino! d i  é .[ iSl...,xml z, , 
... z 1 ; z..z n j j =  4 1 , dan5 ItpurP 1ü [onctions pm(l;rl son1 difiniü ,continues ct  tonvtrptnt 

4 

vtrs [4-x,.< f!. ( I - R  .Z f i  ( 5 ;  m+m) vnifonnémcnt dons kou4 tonipoct ,  tondis ut u, h i ,  
n n 

Zn P ( 4  
" -  j 4 1.1 ) 1' ohvert niorirno! dt B: \ [ ( X ~ ~ . . . ~ X ~  , < , . . l ~ n )  ; I ~ . ?  = i 1, d g n ~  IquJ [ c s  !on- 

l' 
clions 1 w, #... m ( x ; z  sont dilinics,  tontinuts r t  tonvcrgcnt vcn ir-j.zii!.. (4-xn. 

1 n 

l ~ r s  ut  m - m l . . .  9 4 ,ma + @  , uniforrnérncnt dans t o u t  compntt . r 



rai  . Soit An(o. 1 6 )  = Am(O; .... O; Ji, ... A)  un disilue ouvert dt in , 

dc ctntre O c t  dr ,o!tjrogon J = ( J  ,,.,. IJ,,). 
A l o r s  , pour ~ o u t t  TnwtriCe  AI^) , 

crt  un ouvrrt souscnscm%L dc A"( O ; 6 ) 

(BI , Soit A"'(~.i)=Klo,...~o;J', 1 1 - . e l  S )  n un pp" 1 Ais 7 ut ouver1 dc E",  
dc ctntrc O c i  dt poPyrolon b= t S I  l - - - I  5 n . 

Alors , pour tout( mot r i ce  4 ( r ,  ( , j = l , ~  ,... , m ) ,  

&rnonstra t ion 

Consiliron5 prcmiimmttik Ic  cos dc Z var io  L P es tompPtnrs . Posons 

- 1 - i L 

[ ~h i~ . i ~ ) ' I . ~ (b ( ! ; ~ , ) ) ' I  l i  ;= [ i 4 , ~ ) d  ; 0 s l1,l 2 1 ,O zb21s$. 
4 0 2  1 .  



ri = min 11, 5 i = 4, , N 1 r2 = m i n { ?  2 13 ' )  ; i=4,2 l...lN , 3 
on oPtirnt  \ Ii13,, z1 ,zZ )  E LU 1 k' 15 i 5 2. I L [ (A(O. ,S , \ )~I - :  i ( h ( 0 . l  1 2 2 t  V IL i1 

z 2 1 c E 2  , te! l u e  l ( z , ~ ~ - z ,  1 (r,  f i  I ( z 0 ) 2 - z 2 1 < r 2  , c' c s  t - à- dire 

2 An,, 9 '. I "'O"' 1 " 1  " 0 " " , W = L d ( J l - d  I Ld14~*,l...J(,*))). 
1 I  r 5oit rnoinIenonI L = ( L  4 1  z 2 1 { A2(0; l) . S U ~ ~ O S D ~ S  sans rtrtrcindrc l a  in$- 4 

rulit; yue 4: Iz,~; m . Si z c j (u.) A'(o.~)) t I u = w (JI.I) u fdj,~*1,...,4 1)) a lor5  
- î  'î 

I r 
( 3 1 1 3  , i , = 2 ) ~ ~  p u r  Jirlatl:m ,6,:l~,lrm . En choirissunt 5, =z, !on constate ut 

- 1  - i  
!U suit{ p ( < : ~ ' ; z i l z z )  (,ou r i  w = w ( J v ~ . )  ,..., J $ ~ . ) ) , I a ~ u i t e  ~ m , , , ( : , ~ ; z , , 5 )  

I 
m 3, r $ 1  z 

I 
conrcrqt ~ t r s  A - .  . - 5 .  z ï4 o r  u m m  ( ,reg c ~ t i ~ r n t n t  lors in a?... t t  1 4 P 4 4 

... mll<+m 
) .  Ctti t s t  alsurd4 et por consLqutnl z{g (u; b'(~;d))  . 

Si n 7 2 , Oo dimon~tra t i o n  reste par~iPPc . rn 



l i 
Y S  
Q O " 'i' 2 s  0 

4 
E 

& * qq 
s 

''7 

-% E 

-- W 
hl- " - rr> 

P 

F 5 
- 

hl- - 



Soit A ;  A ~ . . . ~ D ~  1 j 1"'t J n ) un ! y d i 5  u t  ouvert dt E 3 de rentre 

O ck de p o 4 r o y ~ n  J= ( < l . ,  . Si ! S  i AlNiri N (il ( t j = ~ t ~ , , . . , ,  
A 1  nt triOngulPOirts a.Pors : 

50i1 W = W ( A I ~ I  ) 4 - , . A  1.) ) t i  5 0 i t  K un SiUJtn5tn t 
1 

R 
compact d i  ( ; A n ;  . Par di~inikio: d <  p lu ;  ~ " i o ; J i I  It 

rra.... I I  0-L F )  , K $54 un compact contenu don5 1' ouver t  i~ . If t r i s l c  J * l " ' l  b,, 

donc (6 '  I I - - *  t b f >  n ( OsJi'<lij,.. 
/ 1 4 n  oJ'J i 1 ttP ? U t  ? t 

produit A* (O~...)O - i 1 ) . K soit contenu dans  w . 
' 7 ' * " 'S .  Lt risu4td 



1.2.3. Lrmmr 

n Soit An( O; f )  = h^( I l . . .  ,O ; &,....lm i un d i  y u <  ouvert d t  E , dc centre 

0 3 dr po!yroyon = . . .  . si h id un i O r n p @ c ~  de A ' ( Q ; ~ ) ,  ~!ori 

on lrourtr un o d r r  po!lldisque A'~o;J\. n"(O,...,O; l,',..,J: ) te.! ?ut 

K c r(o;s/i, Anro; l ,  . 
(a, . O Nr~i $o i t  un< mai r i c i  ~ r i o n ~ u l o i r r  r t  yii< Ir, [anciionr 

Pm IX;LI ~oitnt d i  f in ies  et coritinuts sur [ a h " ( ~ . l ' ) I - ~ r  K := [ct;j..lt,< 1 I 

it ,,... ,tm, E J ~ ( O ; J ' ) ] A  K , m = 0 , i , Z I . . .  Si  ~ E ' B  ( P ( o ; ~ ) )  , P P O T S  on a 

V m . , o i  L ( 1; QA"(O;Z')I tst  unc i ~ n J t o n b  pa;Iivc gui  d$md de f tt dt IA'(o;~'), 
mais gu i  r i t  indLpclidonh d~ m LI dt Yi . 

1 (BI . Supporons ,ut A, r z ~  , j.i,t,:..,n, v i e n t  dc matrice, \ r i onyu  o i m  tt pi ie  

Its [on cii on s 
Tm, ....,mm x - 1  soicnt continues sur [ ~ ~ ( ~ ; b ' ) l ' :  K , ~ = O ~ I , Z , . .  . , ... 

... ,\=O,l,~.. . Si F E  b(bn(0;6)) , a10rg Vmi=  8,1,2 .... ( i =  i . 2 ,  ..., n ) , on I( 

M( f ~h"(i;b '))  est  une const~ritc or i t iv r  dipcndantc dt c t  dr 1~"(0;b'),  O 1i P 
m M .  mais qui nt dlptnd pas de m ,,..., ,,, 



Lo démonstration du L tmme 1.2.3. 

cal * 
F v, Vn Soit /E UI Anil; d 1 . II exirt i  un< ririr rntiin i ... in 

f 
%,...,V'=O 5 ) - - 1  n 

( e t  unc stultmtnt ) , ttPh , u t  1 lu 1 = /F T v., 
~,. . . ,V~., .O O: 1 - . ,  r. U*. - -  Un 

( ,  u = i u  ,,..., un, E C(0;S) 1. 
Asoc ions  i unt forme I in io in  A i  , définie sur L' e r p 0 ~ 4  d i s  po!ynôm<5 o 

1P n varia LS tomp 4 tnts : 

Ains i  , par denril; , Ar r r  prabgt çontinucrntnt  don5 1 (A"( o,...,~; J,-: ..., Jii) ) 
E r  consiqutn! , s i  r=rzi, ... 1 z n r e  Ant0;61 CI z e s t  f ixé ,on p u t  dt f ini r  It noniLe 

w 
I, v* "., A C  ( ( L - x ~ . ~ < ! . .  ( L X  n .t n 1-') . P u i s p u e  ( i - x  .Z Y!.. ( 4 - x  . Z  ï4= 7 <zi 

1 n n 5 ,...,$50 n n ... X . Z 
41 qrâcc 6 40 ~on!inuik du Fonctionne! A ,don$ un instmgle 

F O (A"ca,. . . ,o ; 
- I - i 
1, o . . . )  1,. 1) convcna 89 tmcn t h  c oisi ,an ~ o n s t u t c  9 uc si z,<z,,.. .,r n I E  F(O;J) os1 

(: (I, "n V, 

f i ~ i . ~ ~ o r s  A ~ [ & - ~ x , . ~ ~ . . . x . z  ,,..., n- n )=LL~AJX,.Z, y:.+ x<rvq 1. I Z j o n c ,  pour 
1 i1 





a It TRiorèm I .  Z. Z. l a  irionguloril; d e  r i  c s  Jrii N. i i i  
A ( , j = i , ~ ,  ..., n) np a $1; utilisée gur pour altenir 5 rtPolions 

dan5 I o  d i  du L e m e  1.2.3. On 3 ,  a d  i n ,  g u i  s e  

~a5strai! si !es m a t r i c ~  A (, j = 1 , ~ ~ , . .  !n) i t a i c n t  que rongurs . 
1 P 

a n 5  ce cas si an noIc p o r  TllP Pt ioulemiem!ft dr ~ ~ ( 0 -  JI dons llgur! 

0 il .$.> , s i  i o r  T Y, sou,ense,IIt i e  b n i ~ , ~ i  +J 
P "J 

( 4 . 9 )  e s 1   raie a ors on d o i l  r~rnJacer ( enstrn %P I Yi d u  1 . 3  por  

un ( i ~ ~ r c  rnstm!Pe " K t !  a l  

N 

<i 4' tn5tmiPt K i~ Ltnrnr 1. L3. ( 8  1. por un tn,rml!< K, , P 

Zr' 
F J  P 



r 1 E 3 ( w ; A " ( D ; ~ ) )  1, w = w (.N[. i ) ,  w l3/1;*,, E \ f r r t i r t r n c n t  si z = ( z l l .  . ,  

.. . ) , alor5 il e ~ i ~ ~ t  O < rl ( 2 1  <si ,... , I < 5 i z ,  < J , ttPr guc 
' r n 

... X z Z i E W  
4 

(Xi# , ,, 1 l , - - . ,  ,, p o u r  t o u t  I x , ~ ~  - r, tr )  ,... , IX,I 6 - c (2)  . Z a n ,  

IP dimonstration d u  Lemme 1.2.3. on a- r u  guc fonctionnt 
- 1 

I 
A sr pro on e tontinucmtnt dans U ( A" l O, O .  

F 
- 1 )  p u r  t o u t  , pi l . . .  1 p. 

(pi1 ..., p,, , t t !  ,ut  ~ < ~ , c d ,  , . . . ,  O < p , J  n .En partiru!irrl A s e  ro on 4 

conIimuerneai dans  B ( An ( 0, ... , O ; I 
I P 4 J  

5 ( 2 )  1 . -  - ) -  ( 2 )  . / I l o i s , d o p r i ~  
!a d i  finilion dt ' S ( w ; h " \ t ; b i l  t,t b d é f i n i t i o n  d t  u I l o f o n d i o n  

( r . ' r )  (lrtspcJirtmcnt !a Fonction i x  ; z l l )  est  tontinut cn x R I  Y r n , t . - . . %  

e t  f o r ~ t m t n t  holomorphe tn x , lors ,uc  1 ~ ~ 1 ~  - 5 1 ( 2 )  l . . .  1 ~ ~ 1  - r,w I ) 

( rcs ec t iv tmer ik  pour t o w t  m ,..., mn= O,ilZ ,... ) .  p o u r t o u t  r n = O 1 î 1 2 . . .  , p i 

Autrcmcri t  dit , m ( ~ ; ~ ~  P. ~i . . . . lm.  ( K  ; ~ i  ) E O 1 A~(I,,.. ; I r,(z) ,... , - c(z) 1)) 
ck PT tonsi uent AF ( i r  ;n) (pp. A I P P F h r - l m w  

(x;z))) t s t  I i tn  difini . 

oO ' outre . !&cc à l a  ~o i i t inu i t i  dc A on o 
1 ' 



t 'es t -à-dire  r c X ( nrp. Z E  T 
f i P  ' f , 9  

E n  plus, remor uon, 9 q u e  4 t 5  cnstm 81 t s  ( A )  I - A ~ ( < J ) )  e t  
3 ( A , ; ; sont dcur ouvtrts corihnus dans A"(o.S) 4 1 ' 

E n  raisonnant moi: t c n a n t  comme duri, Po dirnomstrolion d u  Théorème 1.2.2. 
ov ott i tnt  : 



Si Pcr mnbiccs JK~I~-J'((Z)~..., 4 ( 1 1  Sont t r i ( inguIair tf  , CI P 01-5 

4 o n t r o . S  d t  r d  i a i .  [o... n I o  m o t  1. Théorème ri 

12.2. il r u l f i t  i r  diniontrrr pur pour t o u t  z * . . . ~  t te! )ut 

IO Q irai il... rz;i ) i w (#i-i) il t i i ltr un poLjdi,yut f t r m i  A"(za; r u )  , 

dan, u t  : l i m  Fr ,i.e a 
F ' q  'n . . z = [(LI , uni forminent  sur 

m w z o  m,u v . . ~  = (,...,Jn n 

* pour toute f c  O ( E " ) ( ~  5' i t r ivont  dons un roitino c d r  O sou, l a  
f 

9 
- C a  . forrilt [ (u *,... l u w )  - u, " ... u ) Eson5 : 

, , . . l n  >;>...lvn 



Emme à l a  rtla t ion ii.s.1, posons : 

1 
On p u t  voir [ociBtmtnt guc 

I 

~ 
A w ;  A 3 (u~x~.,); tq) c i  que 

( L f [ectiverncnf , comme il clair guc g I U ( J \ / ~ . ~ >  . 1 ~ ~ i o . ~ ~ ) )  1 ol ( W  ( J ~ . ~ ) ,  1 

flniO-P")= i w ( ~ V i . i ) . E " )  suf f i1  dt montrer J ( U L N ( . I ) . [ ~ ) =  1 1 1 uil 1"  ~ * i o  bir 1 . F u i r p u e  i  id(.^>; ~ i o . 6 ~ 1 )  = CJ [LI i d r i > ;  
L = 1 

I ' ~ l , J W ~ . I l  ; *nb;li)) = J hJ~Jv(-ll ; t n  1 . C n )  Y i = i , 2 ,  ... , a o r 3  
L = 

~ o i t '  nainkenont z = (z zm) # ug ( w  i ~ ( . i i  . h " ( ~ ; b ~ ~  . P a r  
r =  i 

d i i  t Y i =  i 1 z ,  ] i 3 i ii L El dia; iaii, i  , . . . , ( l n  \ A O j i n  te11 yue 
- -i -1  , , - " I  z n ) +  w t ~ ( - , ) .  E v i d o m m c n t  !,ni 1 5 . 1 i = m  j = i 1  ...) n. 

b 1 Er con~i~ucnt , z t g ( M id,-~i tmi  .Sont ~ ( u ( ~ ( . I I ;  tnl 0 
) 

t r =i 

3 i ~A . , i .  r hn(o;Ji~ . 

> a i t  r " = i ~ : , . . . ~  r: i  a g i w  ( . i~i. i~; En) c l  F E  O(ên). Il rxirh i, , t r P  lue L' E 

I w ( d l . ) )  ; An(o; l iai ) . Puislue j l w ( l i . ~ ) .  1 h"i0;~~')) est un ouvert de C q  
Aoposition 1.2.1 . ) il nidi r i z :  ia)=q i w  i~li.>i ; bn (t;ii*i E~ iu (,~i.ii ; In 1 . 
Z r  a f E Obtn) =, f c t(  A?( P; Fi) . E n  app!iguoni I i  Thiorimi 
1. 2.2. pour I o  po!ydisqut r(o.li*) 1 c t  It  cornrad An(ra;rO)  , on trouve 

i m  rn [ A ; ) = ~ ( I I  , uni for rn imtmk ,ur KIZ*; r") d '  où Pc r l s u l t a t  . 

A t  PB v;mt facon on dirnontrc l a  partic (4). du tRiorime . R 



Soit X un ouvert de Cn , O cK <k (*ri,  mokrircs t r ionsuloi ru  dc 

1 [onLtion, comp cxcs sur  E n  -NIL':= (r m l ~  ( z ' ~ ~ = ~ , ~ ~ ~ ~ . . . ;  k=b,!12,.. . t Ai (z) ..= 
1 ('mir ~r"n=o,<ltl...; r = o i i l i  ,... ( j = 4 ,  2, ..., n . Considirons I t s  suites de fonction3 

à Zn vpr ia l l t r  c ~ n i ~ l e x o  x il..., x ~ ~ z , ~ . . . , ~ , ,  [ p m ( q ; z ) = p m ( ~  ,,... # x n ; z  ,,..., z,,) ; 
m = ~ ~ 1 ~ 2 , . - .  1 4 k  [9q, ..., mn ( X ; Z ~ =  '7m,~.--,rnn ( x ~ ~ . . . ~ x "  ;zi1 zn l  ; m,, ...' mn=Ol~,z,-.- 

tomnit t!!cs sont di finies dans . P I  p r o g r a p h e  2 .  por les r e l u  tien-. ( i . 3 . Y  
1) 

(~4 .1 '  . Suppoxm$  nussi que W (JI.)) CI\ I' OUvtrt maxima! dc E2', dan5 - i -1 

~ c ~ M !  fonttions (x;r l  sort1 conkinucs (1 Conrcr cnI ver3 ( L - x , . z >  ... 11-x . z i  
Pm 9 n n 

( s i  m - r m )  uniforminwt dms tout  compact , tandis quc W . . . ,  
3, 

II ourerI  maximctP de t fn I  dons Pcqucl Ics  fonctions ,m,l...l,,n 
I r  

1 2 ; ~ )  s o n t  
- I 

tantinuts c t  conver cnk rrrs \ i - x  . z  1 ... (\-~~.z,,ï '  , !ors7ut m -+m , .. . 1 1 5  a% 

uni forrnlmtnt dons t o u t  cornpack . Posons : 
"^T" ' 

I J I  n 

e t  x = C' , ofors g ( w ~.N(.,I ; x 1 ' E ~ ~ .  J O ( T ~ ~  tt 1 (a (.), ..., 4 i d ;  
n 

4 r 
T) = E A ~ ; . ) ~ . . . ~ J ~ ( . )  (v(a)) . =ans Pt panrgraphc 3. notrc intention 
i sb  de domer ,uttpucs !éponscs à l a  gucskioii naturelle de sovoir o; cts d ~ u x  

I i n c  usions rotent ou non Y~'OO%ICS si T. c d  un ouvcrk ,ut l conguc dc E" . 
q u i s  avainl dc passer aux dikoiP5 c t  pour corn rendre rriieurr 1 cs tnstm 41 ts 

&Finis j n r g u 7  ici , enaminon,  IO Forma d e i  enim ILS E;., IPIXI)  ) 

E . , .  t t  j ( w . 5 ~ )  / I , ~ = ~ ( J ~ ~ > I , w ~ J ( . ~ , . . .  1, 

j , !orslut n = L : 
"' ' a~ 



Soit X un our~rt  l e  c ' ,  OcX et 

trois motri t rs  t r iangulaires  r t  infinies dt Fonctions corn P Itxts dans t2.A!or3 

' .  F 
uniformimcnl dans tout coinport de P (,ou a sont 

31': 

par f '  <x,rtsion dt dan5 un roisinogt de O : 1 tw, = 

Ainsi , 

w&(., := i n t  [ ( x , , X z , z l , z a ~  E C'  . 1 

uniformirnmt dans t o u k  tomputt 
J, "I i i  c i  (L K t o  mllc . L ,, v - 0  2,. . x v )  O , ,  . 1 ~ o n i i n . 4 ~  

1 
1' 1-  



R rr 
sant d i  finis de Pa m i m e  [ocon guc FAi.., . 

Par di f in ik ion  , on o 

I/ F 
uni formémen t daris t o u t  tomPath Ic P (,ai a sont  des coc~~icients di- 

11 2 ", l"2 

finir par 1' c~prtriion d~ 1 dans un roisinoje de O : [ ( w ) =  E f , , s z o  a%l% .w,.wz 9g va ) 1 
C E  par consipuent , 

ConsidironS moin tenant 10 suite 

4 - L - I 
W (  41.)) := in1 f i x , , ~ ~ ~ i , , ~ ~  E C ; e im  ml, !mt1ma I x ; ~ )  = i i - ~ ~ . ~ , , .  i i - x z ,  1 2  , uni/ormemcn ' t 

donr t o u t  cornPa& d Ics fonctions qn, ,m, (, m,,m2= O, I,z ,...) 

I sont r o n t i n u t s  1 
4 -1 , L 

w ( ~ t ( . ) ) : = i n t { ~ x , l , , l , , E  6 ; !im m. h l m t  ( x ; L )  = f i - x  i L i I . IL-%.I> , uni rormcmen ' t 
dans t o u t  r o m p a d  ct les fonctions qmtlm2 lI ma1m2= O, I,z,.. .) 

sont conhinu l s  1 , 



4 
w ( - N , ~ . I ~ J (  := in[ [ ~ ~ , ~ x ~ , r ~ ~ r , ~  E t ; I i m  = - z  - î  1 -  . - t  , uni- ., . ., ! )% t 2 

formirnent dans tout  cornPott r t  Its fonctions 
Pm3.m2 : 

m i ,  = O , ,  . . S O ~  ~ o n I i n u t ~  / 1 

I /  

( ,où w =  w ~ ~ ' . ' ~ l ~ ( ~ ' . ' ) l ~ ( J [ . ' A i . ) )  i ' t  . 

IY 5 c i  si TI= i w d.1 i = u rd . ,J( J,, 1 i,t pour 4 
o%tcnir .(e r i s u h o t  I L.T. 1 ( roir 5 A .  d l  cc chRpitr t  iY s u f f i t  di 

R 2 
c oisir w (Nr-i) = w (Aj i. ) ' . .  ., *YAY 

i 
i .1 )  = { ( n , r )  E E ; x . i  c H ] ,forcc ? u t  

d a m  ce cas 

Er( Plus , lorslue ri= 1 1 q ( w . 1 T CS t un o u i t r i  sous cri~crn%!r de 

T ( t ~ ~ i ~  ( 3  I , L m m o  4 4 .  1 1 
= ~ ( J V ( . I I ,  ~ [ J V  ( - 1  ,..., d2 ( . ) )  . 

11 Si n 7 1  , o r i  e l a  suirantc : 
r 



Si w = w tXfg~ 1 W 4 HI..),,.. ,A~ ( - 1  1 , u I ors r 

v i t  L p i  iai. r t  iti. ii ~r Fr7irition cmstiiui... 
: 1 1  

~rncrabs~tian Ic !P PrrposiIion 1.2.1. . Pour simrIi f icr !o n ~ t d i o n ,  , posons 





I 
pr i (42) , pr, (XI contient un v o i s  

[(pr(~)~sl-ix[(pr2(~))C]-i 1 e s t  UV 

(1Iorj ~ ~ O U V L ~  s i =  ( C S ' )  1 1  (Y )  z 

A 
corn P a c t  dt t ' . O n  'peut 

E [ (  L (XI)']-: [ ( P5 
] [ ( p r  2 (zE\)~]-~ , 

! on O ticnt ( 3i 52 zi1 z2 ) E W ,  Y i 3 i' 5 z ) c [I pr 1 (~ii~]-: [(y 2 IT)C]-' 

t t  Y r z  r z i  E tZ I ts! que I ( \ i i - z i l <  ri , I ( z ~ ) ~ - z  2 1 < , 
c' e s t - à  - dire 

(,*Tl tst  un o u v e r t  de t 2 .  D g n c  1 , 

On p u t  a P ors l 8  tcrirt (1 ên . 
2 1 e w V ( 5  ( 1 ,  5 , 1 ,  I 



S o i t  ze= I ~ Z ~ I ~ ,  . . i 1 . R u  ui , II  un ouvert d e  
tzn . om c o n d a I t  sue si 5= ( J, 5 c . ] , a l o r s  

1 

l 
J= 1 1 ;I r x i s i c  t (51>0 , . . . ,  

1 

c ( s ~ O ,  6 , ( 5 ) 7 0 ,  . . .  S 1 3 1 4  , 4tPs q u i  . 
1 n 1 v , , a v t c  15i-$i[ < cj ( 5 ,  ( l j , ,  . e t  

b ' (  ' I I  . . . ,  z n l e  en , I ~ Z J  - L I  J.Oi ( ,  j = i , Z ,  ..., . ) , o n  a i t  : i l 
j 1 1 1 

D ' a u t r e  , a r t  , r t m a r  , o n ,  ,ut 9 !' t n 5 , m  

t 5 t  UR fermi d e  C "  t ra r  4: ( a i j .  P 7) 

f n ?Pus < c s t  un tnsern ornt  , purze  q l r ~  V j= i , Z 1 . . . , n  

P 
1 

la projtction r t c n t i t n t  un  voisinagt d t  O .  o r  cons; urnk I J 1 n 9 
X f=  i [ i p r  1 (TI i.1 t r t  u c c  t  O . Dn o(or5  t rourr r  I 
3 '  = , .. ) 1 c x [(?Ta ( T I < ]  - i  1 " ' )  3 N = ( ( J ~ I ~ ' . . .  ) 

1 
~ ~ 1 ~ 1  c X [ ( p r . ( ~ ~ i c ' r i ] - i  i= i 1 l 4ePs 

1 
1 

Si i' on prtn d ri = min  1 J i5;) - i =  I ~ Z ~ . . , ,  
1 t 

N , . . .  r, ,=min 

{am ( s i )  . 1 i = 1 , z , . . ~ ~  N I  I ors on o i t i en t  ( S  ,,..., ~~~z ,,... z 1 ~ -  
n 

w I V ( 4  '..., 5 )  C x ( ( , , r . ( ~ ) ) = ] - ~  e t  V I L  ,,..., 
1 

z i E tnI  4 4 I  g u c  

- Z ,  , . . . f i l  ( z,l* - z,, 1 < rw , C' tst-;-dire An[~~,\,,...l ( Z.'" ', 
. 1 r VI i - ~ ( ~ . T ) . D o n r  1 9 ( W ; X ) P S ~  un o u v t r l  d t  C q .  

1 

( C I .  L n  tfnank campkt du /o i t  l u t  w' r i t  ! ouvir t  marino! 

dans liqutl Irs  fonciions ; r ~ n v c r ~ c n t  (,uni Frrnémm t 
- i dans tout compact 1 ) v e r s  - . . .  - n z n 1 .&rsqu< m-rm 

e l  w" t s t  4' ouvert monirnoe d o n i  IrytP 1 ; s  fanrtians 
( ~ e z )  conver en t (, unironniment dans touk ~ m p a c t ,  ) 

%tJ--,m,, I 

ver5 
9 

( ~ - x , . z  1-!.. (4- x . z , % n n !orsrut ma4-+* ,..., 
on arr ivc  fociPtnent à- démon trcr ( t 1. m3~-210 



i d i  . Comme i! 5 c i  9.e 1 ; )  = J ( w ; ~ " ' )  r g ( w ; m ,  

Y i =  i . 2  ,... , il rrskc à nontr tr  que 

Soit mainlenant  z = i r ,  ...., z l f .  0 , = i  y(. ; x i  . Pur  d é f i n i t i o n  

v i = , z . . .  iP tnistc ( S ~ I ~ ~ ~ X ' ,  . . . ,  * t l  (AT i , . . .  
( 5 \i E É t e l s  gut ' " >  ,, 1 ( ( s , - ~ I ' ,  ... ) ( 3 - i 1 ' 1  * z* ,  . . . ) Z m )  f w . d 

Eu, j = - r ,  2 , .  , . , ~om:id;rons !o sui t e  Si - - 3 ; i = 1 , 2 ,  ...] c C 
Comme C c d  un <rpacc tompad , 5j  a un I i r n i k ~  c l  P u r  un- 

&,utni rl i i t<  une sous-ibh 5 ,  ) *  ; = 4 2 , .  1 dt 5 tt!!r lue 

] I,(5i)" ( , I o n s  É . Posons J j := !im O( ( 3 j  Ii' . II tst t ir 9 uc 
( 5  )-' zIl . . . ,z  1 % w . On cOn5k~h l u t  E ê \ ~ .  e t  lue . , 

1 j 
( w .  KI, c' csb-à-dire  z P / j  1 

rl 

IQ) . L rJa t ion  u - 6 [O] , 5 La r i  . de  I R  p r o -  

sition priçldtntt , constitue !a cjéniro!isotion dt $ rtPution O r u ians  (G.T.). 
(01  . Bo p r t i c  (d i .  o\t lo proposition pricidcnbt a ;II d i j à  démoi i td t  

1 pour T= En e t  !lei= A"(O* t r i )  ; i = 1,2, ... 3 dans I o  d i m o n s t o t i o a  d u  



d I ' n u v t r t  w ( - Y ) = [ , ~  i( z z 1 ~ ~ ' ;  ( i . i , l ~ l . > )  E F;] où 
2 4 1  2 1  i '  2. 

I i FA = 1 r = ,zZ, E E '  40 4- t runs fo r rno4 ion  dc 40 w i l t  des sommts ppr~,eLPe~ , 
dt 10 S é r i e  giometri  ue ionver 8 (,uiii[omimenl dons t o u t  corn ad,) vers (i-z Y! (4-2 r i ]  9 1 P i I 

On virific fociPtmcnt que 

1 
Par eonse ucn .t , '? J ! . ( A , ;  f) + T i  

fn considérant I ouvcrk w ( ~ , ~ ) = i i x , , ~ , : , i , e C ~ ;  i(.:,q.:p 
L F;,) 0 F 4 4 = [ z = t ~  t 2 ô 1 I. ~ ~ ~ , J ) - t r a n s f o r m a t i o n  tit 

I< v: 1. r u i l i  dti ranimes poriii!jii dt Oo série jiorndiipe z 5 ' 2 convw!e 
( ,uniforrn~mcnt d o n s  t o u t  r o m p o ~ ,  vers 4 -  i -  i ni + m l  m2 -rm , î 

on riririt dc l a  Grnt Fa que . 

3 
l 



, On dit  yu& l' ouycrt K E C1 (,O EX r é r i l i t  IO p ~ n i i r t  *tr~ion d u  
n 

thiorimc d' Eirrmcrnn , si x ng ( w  ~A. , ) ;x)  = EA, . , (~(~) )  , pour toutc matrice 

9 P trian uIoire tk infinit de Fonctions comp tus sur C9, -."lr~i:=i~ml,i~~) ,=,, l , l . . . ;  ,, l , l , ,-.. . 
(81 . On dit que [ OUItrt s C " ( , O C X , )  ririfit  40 4cu~iirntvcrsioli n d u  tIbrèm< 

t E icrmonn , s i  T n.1 (~(4 4 n;., ,... 1 ~ 1  Y [a)) ;x) = EA~ s i.,l-,,~yr.l ( t l ~ ) )  1 pour  

tout sysAime d c  n n io t r i c t s  triori !I ulaires 41 infinies (4 . . - 1 Jvn) 1 a v c ~  
i a j ( '1  := ( ~ ~ , ~ ( z ) ~ ~ z o l ~ l ~  ,,.. ; x = o l  i,z ,... ( , , c t  pour taut I i 1  ..., I r =  I,2,...lmJ 

avtt  + , s i  d + P  

Il[ J u i r  9uc >10rS9ut n = L  , iP  n' y o ?ul un< version du  thiorèrne d '  Eier- 

moinn . sons t 9 1 , 4'. Liermarin a iérnDntré 944 tout ouvtrt J tonricxe 50uS- 

t i  II o~ E t ~ n t e n ~ n t  PJ ori in4 , v c r i  it cc r version. On povrroiI cs ércr tnstm e e , Y P % P  P 
,ut Ots dtux versions du th io r imc  d'  Eitrrnann resbnt oussi i a  a ( 5  pour un 

1 ouvtrt que C O ~ ~ U C  d t  ên . J ' I a i )  tc t t~ espoir e s t  un( u t o ~ i t  purce qut , comme on 

va 1t voir tout cic suik , il crirtc minie d t s  ouicrts CI) RolomorpRit dc C' t pDur 

Ptrgutlr rr np cst  p o s  pmsiUc d' avoir ar renions . E n  c f  f t ,~  ,on a Io 

1.3.4. ProPasi tion 

Soit IL um ouvert dt c " ,  O E x I ,ut : 

( i . i ~ . )  p5 (T) = A ~ o ; I )  ( ,  pour j= 4121. . . ,n ) , 
(45. h" ( O - { )  t : ne s o i t  l o s  une poire de R u n q r  . 



v(f2') s o i t  un sous-tnstrnllt dtnsc dc B ( x )  [ ,au  Jtns u t  si FG~P) alors 9 
i l  nid6 unt suikt { Fm c ~(x'I; m=4,2  ,... J hP!t qut Pint F,izi = i t * ) ,  u l i i ~ o n n ; r n t d  

m 

d a n s  t o u t  compact de Z 1, alors on d i t  put [TC ,se') e s t  unc pair4 dc R u n g e  1. 

amans trat ion 

Ciaisissans AL)= Ah,=. i . . - - xi11 = 4 I avte -4' = (3 m , ~  1 m=O1 kg0 

= t d  rnlr 1 m go, tczo ( 1 où dmIk e s t  It syniIoL de Krintckcr ) c t  I A J ~ ~ ) : = [  
VI n 

.-, \,z <,..., ZJ E Iln; ( <  .<#... l n  2 .z n E F4 'J O V ~ C  F4 = [ ~ = t ~ i , . . . t ~ n ~  c tn; 4- 
t ranrfona ta ion d r P o ~ u i  *t c i ( 5  sornmts portic!!es de Io sirit loinetri U L  ionver e vers 

- 4  -1 !l P 9 
1 -  . 1 -  , vniformimtn t dans t o u t  tompoct  1. Eomnic on l ' a  f a i t  dons Pa AL- 
marque 1.3.2. (CI. an virific gur CJ ( w  (JI);=) = A"(o;~ ). Y o n t r o n s  g u t  f 

/ . .  
nr vcrifit pas !a prtmièrc version du t h i o r i m c  d '  Eiermann . Si I o  prcmiir~ 

vtrsim du tkorimc d '  Eirrnonn éloi  t vraie pour T ilors 4~ o j 1 w 14) ; 
'l X) = E4 ( B ( x ~ )  =, E; iuixi) = T . aS0m pour tout, 

F é b ( a )  q u i  5. itrit , d a n s  un  voisino c dc O ,  F W I = .  Y 9 
F 5 

vs,...irn=o atl,..l V; Y w- 1 

on aurait 

un i f~rn lment  dans t o u t  tompuc t  de X e t ,  por con~égumt, f strait PP 4inih 
dt l a  suit( dt fonckions RoIo~orpheJ dan5 An10; 1 ) f .Y- a F 
", "n I Kr0 mlK V,,...)vn= 0 5 1 -.,< 
,... z n 1 m = o I i , 2  ,... 1 . O ,  (f ,A"(o;~)) strait une paire dc Rungc , t t  

-4 

g u i  c d  contrairr à O $potk;r i c . i a . 1  . 0. c o n s l o t i  put 4 f  n t  riri f i e  

p r t n i i r c  ~crsion du thiorirnc d' Eicrmann . 
I 

Zn 

fn rons id ; ron t  . , ) : = [ , l . . . ,  , . ; ~ . Z ) C  
r) . i i'"" n n 

FA ,... ,,A 1 , o u  F I q ,  = , , . . . t  C ;  4 (4, .. ,  .4)-1ron5r~rmation ci< Po 
"1 "n 

SU& des somrncs partie!!ts dr 40 siric iorncI r ipuc L. ... z tonver c r c r J  9 V,,...>V,,.O I' * - i -i . - - , s i  m -m ,..., 
3 

91 9, -m , uni[orn;nitnk dans but mpod 1) on yt, 
dt ni2me faFon , conrhatcr que dons St 40 dcuniimc rcrsion d u  laioreme 

d' Eiermann n ut pas w 



2 

&LOTI) moin t tn imI  UR ttrrnpPt d '  ua ouvtrt dc  F 1 .  g u i  s o -  

l i s  f a i t  Its tondikions O . .  . Soit 

( E ~ ~ c t t i v c m m ~  , si z, E n i t . { )  l , tR,isisson, zt , A \ o . ~ )  l j  1x1 ,Ut z,+zZ+i; 

a lors  tz* ,z2 E fiS . S o n c l  pr, lx) = A l ~ ; i )  =y pu i ryuc  p 5 \ ~ l = ~ l b ; l ) )  

prix)= 1 h\O.Il. 5ans d i f l i c u ! t i  ,on rnontrc , d e  Io mimr focon1yut  P~(X)= 

Ain;!) , A ' IJIJ~M part , X ot preudoconvt~< , car h ' ( ~ ;  l )  e ~ b  un 

ouvtr-i pitudotomvtxe t { z ,  z ; + = s u n  hypCrsurffiCt . 

JIontronj gut (X 1 O ;  1 n' ok pus unc pa i r<  dt R u n q r .  IP su l f i t  

d l  kraurtr un ~ 0 m ~ C f i k  Yi dr 3C ti! V U <  M Pllzliiiil n fiS no soit p a s  
I 

un compact d e  f , a i  on a pose fittA2[ := { ( z  z t 1 E R2(\;i1 ; 
i r  r i A j u ~  I i w ,  Y [  c O ( A ~ ( O ; ~ I )  ( [ i 5 I  ,Thtorcm 4 .3 .3 .  ) . ( 1  4 ,,,I I f  

CRo;sissons : 

' f o r i  o n  d e  K , par roppoJ au %id i s lU t  

!! h --  f ( 1  z E A O , 2 AL (0;i) {SI 1' l n ~ e m  t - -  1, 2 

i b  
l 

s"p I f ( w ) l  , VIE B(h2(0;i))] = { ( < , T , E  A2(o;il; l z i l s c  , 151- - < ci". 
W C  K 
II c s i  clair quc 

A 

K 0 ( b 2 ~ 0 ; i ) ,  4 C r .  a 



i V f :  ên  - [ ~ , + m [  t continue c j  t t l P t  que 

d i r i  1 t si z f O )  

J ( t . z l  = 111. J(z\ ( , t ~ é ,  Z E  u"' ) 

n 1. O d: - .--II( i n 1  [ (z-w))  

R 
1 w l s e  

5 PIuriscus o r m ~ n i q u i  sur  ( 1151 , 
D r f i n i t i o n  2 . 6 .  1 .  ) c '  e s t  - à - d i r e  -. 

m e n t  dons x - 
J 

( i i i ) .  pour  OU% S O U S - ~ ~ P U C I  n l z , d  1 = [ 3. L + . 

~ . a  , 1 U E [  ,11aII=i]  l a  fonction 



( Un, F ~ ~ ~ k i o n  f : D ( = C '  - [ - - l + a J  s ' ~ ~ J -  

et sous-burmani<lilt ( a u  s t n s  !arlqO si 

. F e s t  ~erni -ccnt inuc  sLtP;rieuremerit , C e s t - à - d i r e  
; f i z ) c s ]  f s t  un ouvtrt I V ~ E W  1 

. Y fi c c m l ' ~ L  t D t t  [onction a l  qui 

e s t  
conlinue sur M , 

. . RorrnoniqLtt dans  in1  (MI (<=> 

l .h c f  d a n s  ; n b ( K ) ,  
. lx h '= O J d i n l ( h 1  ')) 

a Z  ai 
. * -  L I ,  - sur Pa frontière d e  K 

R L _ F  I d a n s  M 

P t !  R Si [ $ - m .  a o r 5  f JI a p p  t Sous- (~rrnon; 4 u e g  

( i l .  *, TqT, J 

c ii , .  ZK, c s k  connexe  

x x ( cn\rIp $ J 

l 

- La !rand% *a!tur dti domaiiles p r i u d i c o n v r x r s  consisir o 
[tu. propriéti d' i t r o  !ri  seu .1 s vrai5 domaines d ' rxisirnct  
dt [oncti~n,  RoPpmcrphes : ~i 55 es t  un ouvert p s c u d o c o n ~ e x e  
a P orr on ni pas trouver d '  a u v t r t  qrand dan i  Ii!u<l 

e tout( Fonction RoPunorpRi sur x r r  pro o:gr anoPj l t iyuemcnt  J 

tt in~tr i tmenk,  si X < s t  un ouvcrt d e  I e t  si 1 on nt p u t  
trouutr ~ P U X  0 ~ v t r t 5  mon-v id t~  R i ~t T R d e  (Cn, t t ! ~  



(u.ukrerntn\ d i1  , si T ok un domaine d' ko!ornorp!it ( Lis1 , Dc Finilion 2 5.i.x 
alors X ot ps tu lo~on~tne  ( [i51 , Thcorcm 't, 2.8. ) . 

I a' apri, donc 4 trtmp t pritédcnk, il c~ i skc  nfmo d<s ourrr t~  ?sou- 

~ O C D ~ I Y O X C J  d m 5  PisquePs nucunc vtrsion du tkor imr 1' Eiermonn n ' e s t  v r a i e .  

I f  /QUI nottr que danr I t  ras d' uric ~ o r i a ! I t  1 E i t r m o n n  ava i t  utilise' un t R f  c o r e m o ,  - 
roncrrnont l a  dicomposition dcr fonctions holomorpbcs , dû  à Aronsrqn  [ I 1 : 

A Pu pdti~t,td , il w ~ i i  ap$i7u; Ye é A 1 pour Ti = aisyur ouvert 
4 

de E , j = f ,..., M , c t  pour X = [ \  (dirluc O U Y D ~ ~  dt E 1 j = 4, .. ., f'4 . 
I 

Lors ,ut i , i n  a p p l i y u a n t  M fois ~utlcrsivrnrnt L sotution d u  premitr 

prol{ime de Cousin ( [15 I , TRtortm 5.5. i . , on trouve 

#/ 

'l 

Si M 
; ~ = L , Z , . . . , M ~  e ~ t  une [orniPPe \iriic dc domaino d t  C , tclIt guc 

n X j  + $ e l  que l!Jx soit pseudoronvoxe V = . , o or3 (A,) 1.i rn j = i  j I 
M 

V F E  0 (n x, ) , iP tx i~ t t  1, 6 B(T~),...,F,E ll[TM) viri f i o n t  : F[Z)= 1 (ZI 
j = t  f4 J= I  j 

( , z ~  n x j )  j=i . 

A n c  ~i n,l,on ne t u t  Pur appIipuer (t tRiorène [A,) romme Eicrmcnn {'ccrait 

1 
P P 

f a i t  dans t cos où n - l .  Z a n 5  1 0  Proposition 1.3.4. nour nvonsvu q u e r i  

T ü t u n  ouycrl d e  ['I, colittnant O tk ttI  l u e  ( ~ ; ~ " ~ ~ ; ~ ~ ) n t s o i t p o s  vi~poire 

de 9 u n q t  e t  guc p r j  ( X I  = A b .  1 i ( ,i= 4,2,...,n ) , olor~  K ne viriric aucune 

version d u  théorime d '  Eicrrnonn.  ha gui i c  po,c moinhnanb üf dt sayoir 

r i  unr vtrsion d u  thiorimt d'Eitrmons c d  vroir dans un ouvcrt X dt On,  dons It tas  

O il tx i~t t  un outra ouvtrt dc E* Ky, riri f i a n t  t i t t c  version , tonttnont 4t PI 
i~ ,K.) soit une poire dr ~ u n j r  1' 1< ui ruit montre lut Ii rtpona 

à cctkr quedion est n ty t iv t  . 
%""P ! 



Z Soit !'en5tmI!t x=[(~,,~~IE t ; lzi1<i, ~ z ~ ~ ~ ~ , ~ z , + z ~ ~ ~ ~  . Il est 

c P .   PI^ ~ U C  gt  CS^ un ouvtrt soustnstrn!lc d l  E 2  , riririont ps LX)= pr(Ti = 

A([; 1 ) r t  D c 4 i l  . En ,on ptut voir faciItntd guc IIC , A'[ O;!) c ~ t  une 

pair (  dt Runqc. [on,iiérorir !a motricc JVI = (J',,, 1 ,,,, ,z, tt 1' O U Y C ~ ~  
1 A 4 w ( d ) =  { ( r  il x X I  Z , Z > ) E  a C ; ( X , . ~ ~ , X ~ . ~ ~ I C F >  '1 cokmc dons l a  Proposition 

c y, 1.3.4 . . 0, montrtra p i  il x i  e ' i t l ~  u t  ) : , y 2 - o  a, 3 1  , 2 z, .  zI+ 
- f 

[ ~ t )  , pour un Z = I Z , , L ~ ) E X  ( , O U  sont 145 ~ o t f f i c i t n f ~  de l o  série 

At T o y t o r  d r  1 , oulour dt O ) , porct ,ut dans r r  CO, r f E i  (~(IC)) . 
a Si !a prcmiirc rcrsion l u  tkiorirnc d '  Eicrnann iloit vra i4  dans x , a. O ~ J  

fi I b ( ~ i )  = J ( w (4 1; X) n T = ( tommc dans Po Proposition I.3.4.DL 
tt ,par c o n s i y u i  t on auroi t z p z , Cr g u i  ot aisurile . Choisissons 

E I v i d t m m t n t  , cc t t r  [onclion r 1  ;cri1 dons un voisina 4 c dc 0 , sous l o  forme 

Pour ( z , , z , ,  E T,  posons : 

Si l i m  K 5 It (zi,z2, = i 
1 uni formiincnk don, t o u t  tompart  dc lt , 

P 4 - ( z 5 +  Zz)  

i r o r s , ~ ( z r ) ~ T  1, 1 on a u r o i t  i m ( , ~ ~ - , ) O .  K k f i 2  Ehdions 



E t i i  , lors,,, z = - z , on 0 

3upposons moiin~tnont que (r+ i s o i t  un nom 8 rc pa i r  c'csI-à-dire 
(.+O = 2. K' . Alors ( SK*  (z,,-:i - 5 z - )  dcviint : 

Y i f  

i on r t  restreint  PU CO, où zi , O , O I an I .P t,st o c i  .-I r d e roir put  : 



' a u  t r c  port , d'  a p r i s  I o  farmuPc d <  5iir  in on e : 1 1  

t w '  4 K'  

On ~on,iatt 9.4 pour z,7 O , a s s u  pri5 dt 1 , 4 Y' [ L . ) + 0 d,  
par consigutat 1 ~t n ' u t  pos posriI!c 1' avoir 

9 w t  x nt  v i r i f i t  pus PO dcuxiimc version du tlniorirnr d'  E i t r m a n n  . 

Lt pioP!imr l u i  rr p a i i  na in tenoml  5 d i  iaroir 31' t n  nodi Fiont .Pa forme 

dt en~erngIt IJ [ w ; X) 1 dg f i n i  dons (4.5.) t i  tn roisonnorit C O ~ ~ L  dori, 

1 A d '  ouvtrts K dt Cn, Pt poragrophc Z., an ptuk trouver unc t o s 5 4  
n 

I !  = E Jl,., (t(3El) t b  suifisarntnt ar c t<Ni sur ~l ( w  tXi.i) ;T) - 
n 

J (.CJill> i ,.-.,AAp(-)) ; r) = EJ(~ l ,..., N~ r ,.) it(x)) V T  r A. 
a a n i  Po s u i k  notn intcrition consiskt à donner ~e ues re onses ,'il P 

COIIL question dons l t  C O S  dt ( r i t i l  matricts &z) ,A)zI,...~J$I, 
q u i  son t  t r ian u o i n s .  Posons : Y 



i1.ii.i A:= [X ouvert c t n  1 Dr lZ r t  pour t a u t  z r T  i? exista un po$donaine 

D simp!tncnt arintrc à rronli irr nguPiirr t r i  pue  

(4.i2.) b DI := PO p d u i t  tarkisicn dei fratièrts des donioiiirs dc ( composant Dz . 

- - 
yut si r c ' T  I d o r s  to.ub ~=cy,...~w> G Enl vérifiant z t . . . ,  w z n 1 , opparb i tn t  à R)/ 

J O ~ S  f E A . Soit de I I I ~ I ~ O U  , in+!) motrice5 in finits ek ~riai i~i l la i r ts  de fovctioris cornp!e- 
J n j ne5 C A'ai;= ml y ( z ) L = ~ l $ l x  ,,..; K=O,  i f*  ,...,m 1 A(zh= 1 ("mlK(zb ) ,?,=O1~l*l... ; K=ol~121...',m 

(lj = i l ?  l . . . ,v ) Eonsikrons Its suittr dc /onctions à Zn voriol!e~ tornpL~s xll...,x ml z il.-. 

. a . I  z* , [~I~M;I)  = pm~~i l . . . l x , , z , l . . . ~z~~  ; m = ~ l ~ l ~ l . . . }  ciLg,il... , cx;zl = Tm %,... ly!x,,..j I( ml z P.-. 
1 n 

..., z,, ; 7 ,..., q. 0,i1 z I . .  1 , comme c8er sont difinits d a n s  fe purugropAc 2 . , par ks 
relations i(.~.,' e t  (!.4.1'. Supposons aussi guc u (A(-)) tst !' ouvert maxima! de I " t 

dons kgutP [fi fonctions p m t r ;r ,  sont di[-inits , toiiIinuo c l  tNcs  ton~cr~tnt vcrs 
- i - i z . - z ( si m+m 1 uni/oniimcnt dans tout compact, tandis put w ( 

Nz , .A' ( - 1  ) C ouvtrt tilaJimaI d t  Ct: danr Icqud I c s  fonctions 
' Ir 

( x ; z )  9% ....mm 

sont difivit5 ,continuts r i  cPPc3 tonvcr rnt rcrs ci-n,.r,jt.. ri-l,z,j: jougut w +al... J 1, 

". '  "A;" 
. uni Form;nicnt dans t o u t  tonipocl . Pour w = w (H1.i) w (A (-1, ... ,4 ct 

1, 
p o u r  W 6 , po5ons : 

r 



(a l  , 

Si x r A , a lors  

4 pwx' i !Pa dimandrot ion dr cc t b b r i m e  ,on va pr ;~tnbr  

4. <t dinontr t r  uq lemne dont on aufa Besoin. Et Itmme constiIut !a encra 1- 

sotion d u  Lemme 1.2.3. 

L e m m e  

(a l  . Supposons y' il e x i ~ t r  D, , kt! que Pt3 Fonctions c i ; r ~  riicnt 

continuas sur D : = [  ; . c bD, ]x{N] , m = 0 , 4 , 2 , . , .  

Si f ~ B ( T , ~ ~ a ! o r s  Y m = ~ , i , ~ , . . .  on a 

où L (f;D,i c s t  un, constankt positive qui d i p t n d  de et de D, , m o i s  gu i  ut 

i n d ~ ~ c n d o n t c  d r  m . 

(8) . S u p p o s o n s  u' il tr is i4  D, , tel qua  Ptr fonciions 7 ,  
i1;z) 50itvt 

!mil... ,m,, 

tontinuts sur [ b ~ , I ' x { w j . S i  f ~ O ( j t ) ,  a lors  Yirl.=0,i12 t ,... 1,i.i ,... l n ) , o n  a 





Lm démonstration du T R i o r è r n e  1.3.6 . 

0 a 
O d1 agird i o i  . Soit [C O (T) tl z = z, z:) a i  ( w  ( J I . > ) .  1 

I ) . a' apris Pa d i  finition dc 1' cn,rrn%!c j [ u ; SC ) il 
o i r t e  D,. , tt! ,ut [ b D,.I-'- ( w r i r . > i )  I: . P a r  conrl 9 uent , I r  

* z *  ) E tZn ; ct, l . . . , x  1 c C O ~ ~ U C ~  [ ( x i , . .  . l ~ n l ~ i l  . . . l  n [ b ~ ~ ~  l - '  1 t s t  tontcnu 

dans 1' ouvert w (A,., ) . E n  appl iquant l e  L trnmo 1.3.7. p o w r  

W = z 0  , on trouve 7 us 

Cy 

- Eomlnc w [Ac-,) ; x ) -1 un ouvert on t R oisir un voisina t corn act sL 
dr z 0  U,. - j ( w i A r . 1 1 ; T )  . 

4 P 
- Lc mêmc ro i sonncmtn i  yu' arant 

pour hout  point , . z c LI,. mon hc IUC : 



hl = 0,1,2  ,-.. i t  pour t o u t  = = z , . . ,  Zn, E Uz. . 

pour m =  ~ , i $ , . .  . E n  po,,omi à & & m i e  !ors7,, rn -a , on ir0uv.t 

t i m  Z r  (z) . l e ,  a F J, *+, 9% m r + o  Yi # . . .  Y = O  <P--  f 
z, ... 5 = F ( L )  uni f o r m i r n e n t  dons 

r n 

U Z *  1 d' où 1, riSult,t . 

alors ~ ' ( w ' c ~ J .  1 T) c E ~ , ' J ' ~ ( T \ )  
... A9 ( 4 )  ; p ) - n 

P 
- E4b,1...14 1 ,  

1 
i Oin)) . 

111 Si X c s t  uri d ~ m o i n c  dt 
r 

Reinhardt  c o m p l e t  d c  En alors 
N O, ... 4 (.I~;x) 

41 ' P 



§ 4 . Lc théorème d' kada  I hawrons~i  e t  Trautncr 
P dans PI ras dr pPusicurs variaDRs comp enes 

Lt dunitr  o r  de ce c h p i k a  est l a  gbimPisation do*, L us di 

. 

sicurs variaths du  tkiorèrnc d '  Owada , Cawrons~i cl Trou tner (G.T. ). Posons : 

Fi.,  := [ z =  (z,, ..., z * ~  G tn; 10 A ~ ~ - . t r o n s ~ o r m a  t im dt Po sui t c  dts sonnits 
J, JI, -1 -t 

porticPPts dr !a  s i r i c  5 z, ... zB conver e vers ( I - z , )  ... ( 4 - z . ,  
~ ' " . l J , , = o  

unifonn;mtnt dons t o ~  tompott 1 , 

9 
n J / 

FA,, . { z ,  . z TI 1, En 1 l a  . . . , 4 ( z ~ ) -  4 iron+rmatiow "i "Y 

);lt t a  suit< dw sornncs part ides  dc !o série v,, 5 ..., v =O z, ... i 
- 4 - 4 

convcr c vers (4-5) ... ( 4 - 1 )  l I ~ r ~  ..., 1" +a Y k 

uni formirncmk don, t o u t  t o m p o d  'r 

n n 
) tt pour z ê" ,  

v i r i f i ank  pr. (92) # ( ~ l j = i . 2 1 . .  . , -n , po5onS 
j 



( a )  . Soit J= cn 1 
m,u m = o , 1 , 2  ,... ; ~ = o , i , 2  ,... une motr ice  Irian u oire 

e t  inf in i t  dt t o n s i o n t i r  t o m p l t x < s  . 
1 

5oit aussi ff un ouvtrt d c  E n  ) 

O 6 x , viri f i a n t  Pa prrnièrc version d u  tkiolint d ' E i c r m o n n  e t  t r 9  p u t  

prix1 # f j = 4 .2  ,..., . 
d 

n 
[il. S u p p o s o n s  q u c  1-1 soit un ouvcrk dc FA O E H . ,Alors 

(II . o i t  4="5'....=.P/m= 4 a i  m,lt 1 rn=olil zl...; 

M = Q , ~ , Z , . .  . 5 uve m a t r i c i  t r i ~ n ~ u l a i r t  in f i n i t  d i  r o n s t o n h s  c o m p l c x t s .  

0 us,i X un o ~ e r t  d <  C n  O EX ) vir i  f i a n t  l a  dutx i imc  

vusion d u  t b i a r i m e  d '  E i t r r n o n n  t t  iil ,ut pr. [nip , V ~ = I , Z  )...,ne 
1 

1 .  0 1  = n t1 i = j 1 2  ,..- n ( , j =  i , ~ ~ . . . ~ ~  ) q u e  1 
' d # ' #  lsi ++ .O . Supposoris guc H s o i t  un ouvert ~ l t  F n 

0 1-1 . A l o r s  
Jfjil... , J'$ 1 

t i i i .  0 = , 1, = i,ll...ln I l  = , , p ) ( i l s  gut 
4 1 g & n 4  ,si ~$1. Si Frll l-.lJ!A tst un o u ~ t r !  ~ ~ n t c n o n t  O 

alors 1 P 



/ 
S S O C C O T 1 5  U 4 .  i '  L I U V ? T ~  H ! 'Ouve r t  w = { ( z f l  ..., Z n , Z  ,,..., Z n ) C  

ê 2 "  . x , . . ,  . 1 .  I I  e s t  t ? o i r  yuc  O E H < = ,  h n r \ ~ \ r _ ~  
0 

~ ' u u t r r  pur t  ori p r u t  f a c i i i m t n t  v o i r  9114 ~ I J  fonc t ;ons  
/ pn ( 3 ;  L ( v o i r  ( i . 3 . 1 ' ) ~  r n  0 , .  $ 0 ~ 1  contivuts s u r  e t  

- i - 1 
conver e r t  yers  ( ~ . - x , . r , )  . . . ( i -x , , .zn)  , t o r s q u e  m r m  , uni For- ? 
mérntnt  d a n s  tout c o m p a c t  . On donc ( ~ p p  I i q ~ e r  l u  

- 
J u  ihéorèmc d '  E ie rmann . prtmicrr  version I I  su, f f i t  de re- 

m a r  u e r  7 qua : 

5 ;  O('TZi tt 5' ;tri k dans un v o ; ~ ; r o c j c  de  O , S O U S  la formL 
f % ""7 f ( [ w  ,,..., WJ w, ... w I I  q u i  

yi ,... 9 = O  Y I " .  v ' n 
I n J n 

(ii ) . L n  o p p l ; g u a n t  ! a  ? o r t i r  (il. l u ) .  pour H=F; ) 

O Y ~  trouve q u e  : 



déf in i t ion  d e  BA (7ï?) , i!  , x i s / ,  5,  E C \ p c f ~ )  . . .  
Y 

3 € ê .  , ' "  
pncX) , t d s  q u e  'z,. 3,- 1 ,... )z,. J‘<) 6 F i  , C '  est-à-dire !a 

sui19 d e 5  sommes parlit!!ts dt !il ~ i r i e  - (z,? (5,j:. (zrn:* ($vn 
5 ,  ..., vn= 3 

m. L S ~  P U S  A- ~ornmog!t vfr, I I -  5)'. f . . ( i - 1 -  z . Considirons 
3,  3, 

!II fOnCt;On 

1 t i  t une Fenct ion $oloniorp R e  cor an pput trouvtr url P dis u t  
Lv - l  

P" 7 
o u v e r t  An(O. r ) r T I L L  que ( -  +) . .  . [ i - -  wm )-i= 

1 3, 2 ( ( 3 "  I w ,  . a-(o.r, . ro,, ,,tt, 10.- 
"i , , - = O  

clion h o 4 0 m o r p - R ~  j u l t - ~  d t ~  ~ o m m e ~  Purt i tE1<s & 
F h  UV' ,  ... . =, Y, . - .  = '5" , ou 4 "'O... F1 ,Vn = ( 3  1 -v .l.. ( 5 " )  - "* ) 

Y ,,.. . , V , t o  1 n h 
n' 4 pas 

4- s o r n m a 2 t e  v t r j  h ( z )  -A onC , 
. a 

z / Eo> ( O ( X ~  ; on 

( a ) . (  , (ondis c t  Y O D  dt i .  i .  L S  t seml la1l9c ; ?a  d i m o r i s t r i -  
tien dq ( a ) .  (ii \ .  

0 a ;v i t ;  a '  u e i IQ O , ,-p. O r a d o  oru i i  op-  
( 125 I 1, ,;mi n !t a s  ù E = K ~ o ;  J i  tb.Jv,zl 

ES! U ~ C  m a t r i c e  i n f i n i e  c/t curi5fantes JY = cn m , ~  1 m,y= 0,(,2,-.. - 

Q dan, 5 0  d i o  o ro i t  ioo,id:ré 1' e n i r m l l i  

[ (  F i  .- . - f w = [ & )  ; Z +  F.4 1 c t  tn p r o f i t a r t  d t dutx 



tonditions ( PPJ t r i s  I o r t t ~  ) pu' il a ~ a i t  p i  a u  d i l u t  ( 9ue FA 
ta !  4 5 1  un o u ~ t r t  de C , rontcnant A (0; i ) , i CI u i isé plus tord 

I t  f a i t  guc . [ (F>)']-' c s t  UV fermé' Aio. 1 i )  . Z a n 3  

It COS de PPUsiturs voriPBItS tompPtnts il n1 a pas d '  ana o u t  : 
- 1 

OR p t u t  tgnsidinr un cnstmBIt I (FA S I -'= [z = (z, ,..., 
l 

z;', , cn  1 . 
tz i  l... , r n )  f F A  d t  L . + O  , V z , .  , on odmtttrc 

1 
,ut Fi  CS^ un S D U S - C ~ S ~ I ~ C  ouvert dt B n  , con t tnon l  A " ( U s  1 i )  ) 
mais on prrd I o  possiIifiti d B  ovoir [ ( ~ ~ ' ; l ) ~ I - ~ : / e r r n i ~  A"l0.11 1 . 

9 Y Q P a O 1  Quelques remar n é  sur 4 premier c apl t e  . 

l t  k t 5  rilircntcs c E o s s i g u t S  pour Pt5 notions t t  I t s  r i s u  t o  5 

d4 & Q S C  dt 1' ITIPI~SC des vor ia i ! t s  t o m P l c ~ e s  sont 
Li21 e t  [Cil. Le Lemme 1.2.2. t.t l e  Théorirnc 

I .2 .A. sont iH dimontris par 4. f i t r m a n n  , d a n s  I e  c a s  . 
OU n = 1 ( , [ 9 1 , Lcmma 2 t t  TRtorrm 3 r r~~ct t i r tmci i t  . 

i d  d e  l' introduckion dc l a  fornit linioirc Al  ,dani !t pa ra -  

I qraph.t Z.  , e s t  à E.Brorinski ( [ 2 1 , [ 3 1  o u  [ 6 ]  ] . L 1 t x t m p 4  

d l  ouvtrt dt Cz , yu i  s a t i s f a i t  I ls  tondit ions 11.i2.1 , d o n s  jt para- 
I 

!ruph 3. e s t  dû à C. Cocurc . l a  formt e t  .la d;monstra- 
tios du t r i  C i e  d '  Orodo , lo r rguc  n = i t it tnurtn t 
dans [ 2 5 1  ou [261 . 



[HAPITRE D E U X ~ È M E  

APPLICATIONS À QUELOUES EXEMPLES 

-P § I . U n  tkiorèrno concernant a conrero)enc~ des o ro- 
ximants de t r Padé v4rs !OS fonctions holomor$s YI' 

i A n 
' O ,  O J s .  . < ,:= (JT mJK 1 k G 0 ,  0 g t z h  

n matricrs inf in i t s  k r i ~ n u I ~ i r ( s  , ) Soit plissi 9 
(mi,-. .  ,mn) c (NJ" ( , o c  on a posi ] h ~ ~ : =  [ 0 ~ i ~ 2 ~ 3 ~ . . .  l) t h  = 

= ( z , ~  " - 1  z n 6 6' f i x i  t I  IO! ?ut zj # ( nnij,n i , -1 ( = Ol i , Z  J... 4 

... m 
1 , j =  i , z J . .  r, 1 -  

j PDur j =  4,Z l . . . ,  n , consi.d;rons le pc!ynôme 
- 1 

Q .  s x i  , YU; ;nt+rp9!e fa \ o n c t i o n  i - x .  z aux 
; i 

Pain t s  (JLi,Ql 2 - j ,  , Z. ) , i l  J z j  J J c à.d.  

qui sortislait 

. 
OU vm + L  ( t )  = y .  2, j M t 0  

1 ( , a e E \ ( o l ) .  fr ( t - 3 :  i o n  

a u t r e  pa r t  r e m a r  u o n s  9 9 u e  It doll'' d g  9 nj pa r  



rapport CI ICI var i a I ! t  + .  J es t  m j . 
Si P ( x 3 , . . . ,  x , , r  ,...., l,) 

( mil...lmn> 
r s t  I e  

des p o ! y n 6 m ~ s  P m  1 ( x ,  , z,)  Q m a  f x 2 . z z )  , . - .  * Q mm ( x m , z n )  , 

a !ors '{m,, ..., mn, sera; Pr p o P Y n k e d d '  intwpJa tion d e  
- 1  - 1 1 

! a  f o n c t i o n  i - x z . .  (1-xn.zl> , aux  p o i n t s  (nmr,",  , 
n ) .  1 1 )  

. .  , x, Zl , .  .. a z m  1 (, K . = 0 , i 1 2  ,..., m i  
.)O(* I 1 

S o i t  i r a ; n t t n a n t  x ouver t  L=, Cm et ~ C ! ( X ) .  
# @ 

S u p p o s o n s  que s t t r i ve  dons un v c i s i n ~ e  U,, d e  O 
I 
\ on peut su ? p o s e z  qur , sou5 Pa forme f ( \ d i J . . .  

a 
r 1: v.! 

..., Nn \ I  = W, ... wm . A s s o c i o n s  à 1 une  
v, .... ' Yi,. . . ,n* 0 , n 

forrrc ! i n i a i r ~  A t I d é f i n i t  sur t ' e s p a c e  d e s  po-  

4 nômes à n varia&!?$ 
C o r n P P e x ~ ~  , con .mt  dans  P c  pnmi~r 

c ha l c .à .d  . 

(4 ) 
Puisque d e I r ;  d e  P t mi,--., m m  1 #par r a p p o r t  à 

I, c ayue v.iria!!e x e s t  m i  , s o n  i degré par rapport - 
à Pa var iag l t  ( x ~ ,  .. ., x w  ) e s t  (-mi, ..., rnW> , d' ou 

!'. rxp!iLation d u  c h o i x  d r  Pa notation P lm  ,,..., mm). 

(2.3.) 

pour  tout 9. L = O J i 1 2  , .  . . J 

i F v:= O A ( Zi . . .Xrn  
F fil*.* ,'n 



S* t x F p p P f e  un a p p r o z i m a n  t d e  t g ? ?  Fadi th f . 2, 
môme 

8 0 

s1 aPPtZ!e t~ Fo!qn;me  j e n t r a t e u r  d e  c e t  a p p r o ~ i m a t t  . 
. ,  ' i n t r o d u c t i o n  d o  c o s  deux  ro t ions  e t  dos p r o p n e  t ? ~  

1 I 

drs o I j e i 5  ju' c'!les rcpr;senttn t o 5 t  d;e à B r c r i n -  

ski fi) 

On p t u t  r r o u v e r  une crpression p r i c i s e  p o u r  un a p -  
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f i  

W t m 4  , . . . ,mm, ( z l , . . . , z , )  t s t  unc \ r a r t i o n  , dont Pi n o n i i n o t ~ u r  
L 

v - =-') 
lml+ i, ...,"lm* i) ( 2, S . . . ,  " 

f i t  un Polynôme t ic  d e  9 ( m  il..-.mn') ( pnr à !@ Y U -  

riadet tz,, ... z n ) 1 r t  I c  d ; n o m ; m a t r u r  e s t  

un po lyr iô* l e  d e  d iq ré  ( m i + ( ,  . . . I m,+4I ( par r a p j c r t  - t a  VaC;a8~ t  . ( z  ,,.-., ) .  Au pitu d o n c  d e  
no ter  A F ( P  ( m  $,..., rnn> ( x i ]  ..., xm ,z i  , - . . l z n l  ) F O U ,  un  

proximant d t  tipe P a d i  de F , on n o t e r a  

z, # (n ' 1-' Y, = O, i l . . . l  mz 
n:, 1 

Q mi ( x , , z i ~ . Q m ( x 2 , z 2 ~  l e  p~Py.ômc de degr; 5 - ( m i , m 2 i  
1 

itiktrpôPt t a  Fonction ( L X , . Z , ~ - ~ ,  ( 4  - x  z z 2 Si aux ( n ? t l ~ +  t 

i J i (m 2 + i l  points : w,,,], z , ~ ,  \nrnaji ) Z , I  ,..., ( n m , , m ,  I Z i )  , 
2 2 2 

( J L a l o  1 ZZ ' , 'Rq,i 1 z 2 ) ,  ... 1 ~ J T ~ ~ ~ ~ ~  , x 2 )  1 CI e s t - à -  d i r e  



l ~ e J a ~ '  i c r k  d a m  un voisina e de O 5 0 ~ 5  ! a  [orme 
F Y v 

1 2  
1 

"* , V' = O 
a, ,, W, . %  . Assoc ions  à f un [onclionnef 

1' espace des po$n8mes à Z 

L a  Fonction A F ( p  , 1 I x  , z i )  J p p t  un 
mi  ml 2 2 

a p p r o x i m a n t  dt t y p e  Padé dt f . LI p o b n a m e  

v (y+(, rn2+') ( x i 1 X 2 )  := y .  ii , x 4  
i .4 m . + i  1 

d 
O ii 

€ ic\ 101 

n ~ m r  1 erlera " k e u r  d e  c e t  approximon t . 
. O 
L J ~  t on pose 



On rérif ie  donc g u e  j\ f [ O  m, ( Y  $ 1 4  z \.Q ma [ X  1 1 2  I )) e s t  unc f r a c t i o n  rationnt II t 
dont Pt nominattur fit un po!lnôme dr d 9 ré 2 iq,ni,, et  It dén~ininai tur  

c s t  un po!yri*omc dc dcré 5 (m*+i m + ~ ,  . 9 - X 

E \Ont donnl une 5 ~ ; t ~  lm4, ... , mm\ I X  ,,... ,x? ; m i =  4,2,... m2 = l l Z l  ... , 
... ) rn,,=I,Z ,... 3 d t  p ~ P y ~ 8 m ~ ~  4é 'n i r -a t tur~ , on Ikiidi~u I o mnrw en@ 

dc Pa suite  [ 
1 

m - 1 2 1 , . . ,  m 2  i 1 2 .  . , . . . ,,...) m b / ~ , i ~ l . . . , ~ n *  4 1 ; *- 
- 1,Z) S . .  3 . ... , m%- 14 os4 fci~i!c d e  v o i r  guc 

- i 1 
OU z = ( z , l . . . , z v ~  c ên ni4= 0 ~ 1 ,  P,. .. ... , rn n = O ,  1 , ~  ,... e t  , . .  w m4,KQ 

O d r  fondions ra4ionnolPcs dt r 1 dittrminées par  l e s  c o e f f i c i t n f ~  

LI ...,rn,, . a donc , 

n T tst un ouvert de C conttnavt O tt v r i f i o n t  

thiorirne d '  E icrmann . 



u n i f o r m ~ m e n t  dans t o u t  c o m p l r c t  dl u n  ouvert  c- ê 
con tenan t  C n x [ ~ j  . . A ! ~ ~ ,  

I 

u n i f o r m é m e n t  dans t o u t  c o m p a t t  dc : 



ts t  coiitinuc s u r  un o u v e r t  w L- c'" , g u i  rontienk 

cm. {O] . 



S o i t  P, ( i l .  m , l . . . l m , , )  ( X  $ , . . . ,  x m , = l l  ..., z.,) 1 e  POPH.n~mt - 4 - i d'  i r t t e r p o ! d i ~ n  d e  !a f o n r I i o n  ( i -x i .z , ) ,  , , ( i  - x m , z m \ ,  

1 

aux points  ( T ~ , ~ ~ ,  l a * .  , Tm Z ~ ~ . . . ~ X ~  > K = D 1 1 , 2 ,  ..., 
F 

*BK, ) j j  
mi . o m m  on 1' a d i i ù  VIA au diLk ~ P C O  

Pim 
m ,.. . , n? 

-4 

!a 5 u i t e  

I 

I r , m , , . . . ) " n >  ( x , ,  ..., X m ,  Z ,,...) Zn) . m = O  / 

) d  I 

i , z , .  . , m m  5 0,1,2,. . . ] c r n v c r q s  v ers 
- î 

( 1  - xi. zl) . . . ( - z -  ( u n i  / o r m i m e n t  dans t o u t  compact 

e s t  v r a i e  dans  l e s  c o m p a c t s -  d e  CJ ( u ; Z J  = 

9, ' r 
f ( 2 )  - ( m i , .  . ) m n  . m 1 

m . . . m  
ai < r 

Xp J 



- t - i - { z ,  . 2 E - 6 " )  * t S,  ,..., 5 %  , 2 %  , . 0 9 z m  
) - 1 

t/ 5, E C ' P r p )  , .  . , v 5, S g Prrn CR\ \ a 

" : ! , 5 Z  * (  .'@.* A a is  ; 

C 7 ( a t )  Ia 5uite , o n  Aovnrra qut!7uc~ 

I da o .pprox imor ir i  d e  t q p i  Padi r i  on appPi- gxemp es  

quar O- 
!( théorème  1I.i . b . à ces txcnptu , 

r u. * < Y  , d X  > 
t '  5 ), . > 

1 

p o r t ; <  i .  es t  une t o n s i q ~ ~ s c ~  i m m i  
F&Tqg 

2."- ' 
rQ 



' C d o n s  O c o m p a c t  uni  f o r m e m e n  d e 

t2 * I i m  E ( z , , z z ) E  , vmi(il)-u hz ( ~ - ~ ) + t r  2 ml ~3;4).~m;z;i)-~wJ~;î~.rma~~;1) -0, - 
"A;" ........ . v ( - z -L 1 

(rn,,m21 J 2 

- 
v 1 i E C ~ ~ ~ ~ ( A ~ ( O ; J ) )  I ) V J ~  E: ê \ p5  ( A ~ ( O * X I )  

/ 

( rcsp. s i  J ; I =  O 1 O ) 
2 



Il 5 l ien i d  ,ut 4, p&stmkotion de5 ~ l r o t ~ i s t s  dans 

e t 5  TRiorirn~s I I .  1. i . lt ( I I .  A .  i. ) '  t i t  inpliciI< . 5i 
n = 1 !a r t la t ion 8 .  devient bout  sirnplcmrnt 

P im Ir, I x )  - O I 

" u,,, 

Iondis gue 4' tnscm 8 1 8  d a n 3  Itguo! , pour toute f r B(a\ on a 

VI + i )  ( r )  = F'ZI ',uni formi'mtnt don5 t o u t  eiw ( ~ i l . . . l m m / m i + ~ l  -.., 
"i,~---~"(,, 

tom O & )  ,  CS^ de !P [orme : P 

!or,,ut .= I l on a tou t  irittrib raki uc à corisidércr 
/ ' 445 i n o ~ l c i ~  i i s r r  ers thiorèmrs c t  à nt pas 

I RypotiR;ti . Pourtant dons e tas O ;  n .l , on 

modificr !ts inoncés des Thiorirncs II.1.i c t  
1 . Ain3i , d a r i , c c t o t  .Pt Théorème 11.i.L. s w o  

r c r n p l a t i  ?or !t  Théorirnr I I .  i .  2. , dont Pa forme e s t  

rtiativcrncnt simpPt . 

I I .  i .  2. TRiorirnr 

Pa d t u x i i m t  rrr~ion d u  ~Inior imc d '  f i r rmann . Soit aussi 

P (n,, ... !mm 1 ~ ~ ~ l . . . l ~ m , ~ , l . . . l z m  ) Pt pJPnime d'  i n ~ c r ~ o l a t i o n  dt Or 
-i Fonction ( l - x3 .x i )  . . . ( 4 -  xn .z f l i 4  aux P~ivh5 ( B  tl 1 î ' . . .  ] 3." J z t 





o i t  !O suii, dr p o  P y ~ r n t )  tj;nirdt,rs d u n  vpprox;ma tion dr  

'IP' Paall donnée por : 

S o i t  T U. 0 ~ v u - i  d e  e n ,  W W ~ C  dans I t 
th;pr;me 1 1 . i . ~ ~ .  ; s o i \  U S S ~  l a  sui t e  i . < O . )  m t  

1. s'm. 
S u P p o s o r i 5  que les e ipproxirraîts  d t  t ~ p ~  ' 

Fadé d e  , d o n t  & sui te  des po!yri"orr~ e n t r a -  

heurs e s t  donviee par [ Z  J O . )  , 
lt / 

so i tn t  n o t i s  



/ 

u ~ l i f o r m e m e n t  dans t o u t  compact d k  I 2 = (z*  ,... a z n M T  . 
1 - 1 -  2 1 , a-uP 

j S.  c C. p . ( = )  1.5;'- 0 1 , j =  i , 2 ,  . .  . , m  
3 1 j 1 

( 10 d;mm"lru~ion e s t  uni oyp!ica tion d i r e c t e  dri 
orème I I  .A. 1 . 1 

I 

On v o i t  d o n c  q u e  [PS ~ p P r o x i l ï , ( x ~ t ~  i l e  t t ~ p e  rad; 
c o n v ? r e * l b  ver. f ( ( ~  i,..., L ~ ) ) ,  si 1 .:' p @, ( 1: 

sup 1~j'-8~( ) .  d d 2 
5.c c . p r . c x ,  

1 4 

Ainsi l o r s , , ,  I 

' t 
n = t t  I t s  po(il i i im<s 

nera eurs ! $- a' ~ [ n t  ~ ~ ~ p ~ o ~ i m o ~ i ~ n  d l y p e  Todi sont 
dvnn és P u r :  

uni f o rm imen t  dans t o u t  iarnpoik dr [ r = ( z  z E A 2 ( 0 ; l 1  ; - i I zi  - s i  J S U P  1 si- I l = 
L 

4,;. ] . 
Is;i g 6, 



5i f e b ( Q : ' )  , a P o r s  

n 
' t '  DI l a  yropm ion 1i.2.i.  décou!! ~ o i i l t m m t  

. . Soit X un o u v e r t  d e  c m ,  comme d a n s  P i  

t h i a r a m e  I I . L . L ,  , v i r i  fi an t 

J 
soit aussr L s u i t e  1 E (\[O\ , = n , 

j 
coio.) e t  1 C O ( Y 3  . 

S u p p o s o n s   DU j o u r s  !os a p p r o r i m o n t s  J e  
P " 

I f 

pe Padé d o  1 , d m 1  Pû suite cies po y n o m J 5  c e p @ -  3 
ratours est  donnée Par ( 2 . < 0 . ) , ~ o n t  noté's 



a m o n s i r a t  ion 



l a  Pimi te  (2.12.) e ~ t  uriforme dans touttonpact de  f 
(d ~ ! " P P  à [r., 1 .  

Eur Pr r e s t e  de !a J i v g n c t r ~ k i o n  , i 2  s u i f i t  

Soi 1 
7 -  

& d é  d' u n e  approx imat ion  do l y p o  d o ~ n i e  par : 



S u p p o s o m ~  ,ut 3T un o l i v t r t  Je Cq, tomme 

dans I t  théorème  II.A,I. t t  que !es approx imonts  d e  

ty p e  r o d é  o(c  f 30;ent mot;5 

mi. Q , i , Z , .  . - , . . .  , m m =  O , i , L , .  . . Po J U ~ L P  
) 

d t s  H é w é r a t ~ u r ~  S C  ces a p p r o r ; m o n t s  , es t 

l o  suite (2.43.). 

P a ors 

i i n i ' f o r rn Iment  dans t o u t  comp<id de é "  . 

P Q o r s  

4 

un; formernent  d a n s  Iout c o m p a ~  d t  



(iii 1. Si , pour  j = l t Z t  . . .  , 
r i \  

( 2.16.) k m  . K - 1 )  
' i I 

b CQ) 

L 

Y a o r 5  

? ,  Y ?  A 

+ I l . . .  ' m  m i i l  F I 

uni forrnlmtnt dans t o u t  compact 

( i l  t . a .  * d  . I a  s u i t r  1: / O ,  a r *  
(y l) j 

p c i l h  (;ni tes c', ... ri , P*J ~ I I i ~ ~ 1 ~ i r e r n t n t  
distincts .Ba 



i 1 .  P u i s p i i i  r r l  une /on;tian e n t i è r e ,  

upr;s l a  p r e m i è r e  p a r t i r  d u  théorirnr II.L.i., 

I O J 4  
l i m  1 z - l m , , . . . l m n  rn + 1  1 Ir)  - 

"',,...,m,, /mi+ ! , * * * ,  0 F 

uni f o r r n é m c r i t  dans t o u t  compact d e  : 



L 

t t  jrace û ( 2  i+ . ) ,  uni  f c r m i m c r i t  dans tout compod  dc cn 

c ii,. C o m m e  dans ( i ) .  , on t rouve  

uni ormémemt  d a n s  l o u t  c o m p a d  d o  '! 

Z a n s  { a  d é m o n s t r a  t i o m  d u  c o r o  !!aire I[.2.2, on 

a vu yu'? 

( 1 W C  t Y E  ê ) .  

Zone, pour  j =  1 , ~  # n , 



un i lo rmément  daris t o u t  compact  d c  

un~formimen t dans  t o u t  c o m p a c t  d t 

n ni: 

n+L 
o . .  + ( - i l  . 



Parr consi 9 uemt , 

u t  dons t c u l  compact de 

I Z E  37 = , . \ pour tou t  j = 1 , 2 ,  . . . ,  n 



Soit S U  a* p J l n ~ m  jenemirur~  / H 

d'  une a p p r o x i r n ~ t i o m  d e  r o d é  . d o n n é e  p a r  

/ a  d o  i, , ,o , , , ;~; , -~ 
suit e s t  ' . 

t o u t  à f a i t  s e r n h . d ! t  a c e 4 1 e  
I[.2.3. d e s  partirs  i ,  c t l i i ) .  d e  P* p r o P o s i i i o n  



di i ype  P o d i  d r  f 1 d o m t  l a  s u i t e  des p o ~ g n ô m ~ r  !énércz- 

t turs  e s t  donnée par  ( 5 . 1 3 . )  s o i e n t  n o t é s  

I a ors 

uni \orrn;rnent dans tout  cornpart d o  



C ommi dernier cxrmp!b c h o i r i r r o n ~  pour 

c&(i9ue toordorinéc X .  j =  1 ,2,... , ) e t 5  Z ~ ~ O S  
d 

( 2 . 2 2 . )  T ( x . )  : = t o s  (m.. arc cos x .  ) 
m.+1 1 1 j 1 

b J u i r t m e n t  d i  , ~ ~ S ~ S S O ~ S  s u i t e  e s  p o ! y m ~ m e 5  

! i n i r a i  t u r s  d o  1' o p p r o x i m o t i o n  d e  t y p e  Padé 
comme d a n s  (2.23.) : 

, comme dans ( * . i l )  ; mi= O, i t z  ,. . , 
1 

m 2 =  0 , 1 , 2 ,  . .  1 , m m =  o , i ,  z , . .  . 1 

S o i t  1 6  O L X . ) .  S u p p o s o n s  q u r  Ies appm-  
x imanls  d e  t e Pod; d e  1 , d o n t  b s u i t e  des ply- IP 
mômes tj%n;rotturs e s t  donnie par (2.23.) s o i e n t -  n o l i s  





- i 
t i t i  ) C = O  [ 2 h i + i 1  



m. i O , .  , , m. = 0 , 1 , 2 ,  . .  
1 

on t r o u v e  Pt résuItat  . 



L r s  n o t i m  Pii rrPotionr d u  pr4nii.r ra ropht de c r  cRapi- 

- Ire concernant 
Po ! 

. I 
!es orpiorimo7its  d r  t y p e  Padi cîns. 

kituen t une 9 énéroIisation i m r n é d i a  t e  et  condensée , 
des  not ions  e t  de5  r c  Potions qui. correspondent  aux 

1 

cas 
/ 

n=L e h  n = Z  et  q u i  sont dé jà  i t u d i i e ~  
5 5lemat i  u e r n e n t  daris Y 9, i 2 I  I [3I j [?I, [51 e t  E6 1. 
Le t k c o r è m c  T1.L.i. a é t é  et démontré , 

dans le cas où n = l e t  p o u r  u n  o u v e r t  connexe 

d e  , bn t tna -n t  t~ , dans [31 ( :  théorème 4. 
son cOrDl!a;re 5. . Les qucitre txemPPts  P r o P o ~ é ~  

C o r r e s  ondent  P a u x  extmpPes d u  p ara r o  p R e  4. , d e  
131 . Z a n s  c e  ~ r a v a i !  , Eitrrnann 

8 .  

Q u 5 5 1  une serie  d e  r tmar ues  et d e  r i f é r t n c e s  

( ,  pour m = 1 ) 
lue  

9 
P c  P t c t t u r  ; n t c r c s s é  p e u t  

consu P t e r .  
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Le prir~cipil objet de ce ~ravail est I'itude de 10 convergence d'une m i t e  d'appro- 
xiuntl de type Padd vers une fonction holooorpb; dans un ouvert D de C . a >l. D a n .  
le chi O; n-1, des ?isultats ont dté apportdes par W. tierunn, artce i son thiorlme. 
qui constitue la 8dndraliration du thdordme de Y. Okada et qui pricire le domaine 
de convergence d'une transfomtion de Ir suite des r m s  partielles d'une fonction 
holomorphe, dans un voisinage de O. Si n)l, il y a deux versions du thdorhne d'Eier- 
mmnri, qui ne ront pas toujours valables. Ce travcil comprend : 

6) une ddnrrche qui consiste i s'intdresser en premier lieu i certains cas typiaues 
h srvoir : D est un polydisque ouvert de centre 0. D-c". Rous montrons que dans 
ces crs les deux verrions du thdorime d'zieruann ront vraies ; 

b) L'itude d'un exemple d'ouvert pseudoconvexe de f2. dans lequel aucune version du 
théori~t d'Iiemnn n'est vraie, ainsi que l'itude de~quetques cas particuliers ; 

C) Le thiart= d'0kadr.dans le cas de plusieurs variables complexes ; 

d) La rdponre au probld&' de l'approximation d'une fonction holomorphe par une suite 
d'approxiuunts de type Padé, lorsque la deuxième version deu thdorime d'fiermann 
est vraie, , 

*) Quatre exemple8 de convergence des bpproxiinints de type Padi vers des fonctions 
bolomorphcs . ! 


